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EAEE AARAA RREH.  EMÉ— TAE 
DRERI ETEB ST- RRT, MERLI FEET ARET. 
TEBORCPA BIS EE fi H rb uis TE PU G A RA, ris BE, ENR Ei 
PRR ATE TIE, NEETER, 在 中 国 科 掌 院 敦促 之 下 我 还 得 从 俄 
KAFRA. 过 些 事实 ,有 有 力 地 如 明了 , 兹 政 慌 是 怎 柑 腐 化 怎样 地 不 央 心 
科学 ,而 人 民 民 主 政 机 又 总 怎样 地 赛 爱 科 学 成 史 ， 

十 二 個 年 頭 不 算 短 珠 , 科学 工作 又 有 了 不 少 的 进展 , PERLER E 
EXTA EOD). 我 收 窜 了 继 章 ,特别 总 第 五 章 我 把 维 讲 格拉 人 陀 夫 院士 
在 1942 到 1947 年 违 一 步 的 创造 性 的 工作 及 车 并 1947 的 工作 包括 进去 ， 

在 工作 完成 的 时 候 , 心 捕 征 異常 区 快 的 。 AERAR R EATEN 
版 , 硬 特別 基 従前 所 油 望 着 的 中 菊 南 國 拘 友 牌 今 大 呈 質 現 了 ーー LEER UL RE 
T: 没有 中 国 科学 院 的 鼓励 ,和 这 本 杠 是 不 可 能 再 出 版 的 ,所 以 我 贞 点 地 表示 威 柯 ， 
数学 研究 所 的 同人 分 昭和 鱼 贾 核 半 发 订 正 , 大 数 之 多 使 我 不 能 在 这儿 一 一 列 府 . 县 
Tf egt AF A URGE EERTACOREUESD ERR. ma LT ARRE 
TRENI IESE. 


deok, 195345 H 


xn Sunc p USE NOR SENTUSEREIRE, 过 一 学 科 的 基础 是 由 HL. OM. 維 護 
HAERE Garh, hiha KARR. EIE A MAA TEER HE 
Hk EREE CRE M ERR. 阅读 本 灾 , 除 了 定理 7.14 
之 外 . 荡 不 要 求 有 任何 其 他 议 坦 门 化 前 知识 ， 

PLPR EE KIMEN E E ERER ERRER. 

in 86 Am fep Rb HE ors t ERE 1 PIS Er Ra. 

Fd 38 , E B] AERE rA A ER TEC Nen E A RO THREBT. 

最後 , E AAR e POSER EERI IRE RT RDE. — (Eid) 
WHEN [3 3-3 RRE E 8 CBE RE CERE ZCR 0 A I0 TR E RC FE URP 
Bi BRKT RERAN. BAE EIE MC AGRETERE D m ERE AEF 
Z EESHGAITER. — SERIE ERU A RRR IPE RPREKA REIRI 
AG PU EA SS 

xx oM OE 
Gu ELSE ER A 
194] 年 2 H i8 H 

d X c de, 承 礁 讲价 琉 陀 大 院 上 和 狠 予 我 芒 间 人 态 腾 的 机 会 ， 我 非常 
高 典 地 多 悉 我 在 1940- -1941 年 所 总 的 过 篇 葡文 巴 在 印 付 。 在 1942 年 維 議 格 
拉 陀 夫 院 十 已 把 他 的 方法 更 精密 化 , 而 昔 者 在 到 莫斯科 之 前 膛 完 从 不 知道 . 他 
的 精密 化 加 强 了 关於 下 均值 的 定理 (本 文中 的 定理 ?). 夭 助 吉 一 定 班 我 们 可 以 
改造 定 坦 8,9, 11, 13, 17 等 等 ， 例如 定理 11 345? s> 10 が Jog k ARE, 
而 定理 13 elt ;之 so 一 4 多 log 六 BERE, TH. 

Bg Remmak D. M. Cerar 与 M. A. bacnimkoB 两 位 教授 至 


AE 


HE OB 
dk roc 19464 H 17H 
* daa (dcm TARRAT AETERNA ROUES 1941 Ar SE BORA 7c PE TIREE, E 
$S 1941—1945 FATRE TT, LEEREN. 


aR BH 

本 区 並 無 一 般 前 引 言 。 各 章 的 第 一 段 有 主要 精 果 的 敏 进 . 本文 中常 引 用 
TAR: 

HRR x. 12] 表示 PRH 2 的 最 大 整数 ， 而 (s) 表示 由 > 到 最 近 整 
BEIR. 

EG) aet, eala) = in, 

k 表示 一 下 整数 ; P 总 充分 类 的 正 数 ,而 工 =logP. 

max (a, 6,*-, g) 表示 a, b, ons g 中 最 大 的 一 个 ,而 min (s, 5,…, DRRR 
中 最 小 的 一 个 . 

WARP: a [| 表示 a 整除 b. alb 表示 a 不 整除 &. 本 文中 常用 
p RRB pla 表示 p |o 而 pt In. 

ca, b, 7, g) EPEAK ab, ng 的 正 数 ;。 是 任意 小 正 数 ， 但 不 
一 定 在 每 次 出 现时 都 是 一 样 的 ， 

Kx) 0(9GO) 或 x) を ws) 表示 

(K) E Sela, b, ug) x), 

dEBRURIESDEREPDRURTISE « X D， 而 用 如 以 上 形式 的 不 等 式 ， E 
中 或 引 理 中 如 果 用 到 符 辣 < 或 の , MRTA UIS ECUBA HUE DEA REP 
及 的 a,b, ig. 

Ut RARI AFRI Ez SEPT SE I Ep EBORE. 


序 

a 阴 

第 一 章 
A I E 
第 三 X 
第 四 章 
第 om om 
第 六 X 
第 o* 
第 从 X 
第 九 x 
第 o WE 
E Pi 


三角 和 

包含 除数 西数 的 和 的 估 什 
e= AEP E (I) 
某 些 三 角 和 的 中 值 定理 《II) 


Bnuorpaxos ppi ERER … 


to GOD RAIE AF 


BREAK - vi HEUS RUD EORR 
DES 

3EM - 上 古 特 拔 黑 问题 进一步 的 风光 
二 数 求 知 数 的 不 定 方程 租 


e 


其 他 的 结果 … 


三 角 和 
$1， 定 理 及 基本 引 理 的 叙述 
3E XE 3. frf) 代表 一 个 在 整 歼 探 数 的 多 项 式 
fx) a xt dax a. 


SP (40.2494) 1, HU 


ES oss zz 
> eni tia | X (k,e) PH p. 
x=1 


此 处 是 一 任 与 的 正 数 ， 
ATHERE R, RAA TEAR: 
a= + ， r (x) = ariza 


2 


SCa, f(x)) = | e UG). 


基本 引 理 ( 引 理 10)， 若 站 (oo voa), A 
$^) | & e Q) p 079. 
$2. 由 基本 引 理 推出 定理 


引 理 1.2. 用 り (9) 表示 4 前 不 同 前 素数 因子 的 个 数 ， 用 dla) Ra 
的 正 除数 的 个 数 。 RU 


2*9 Ld (q) S e (e) q*. 


T 


2 堆 B 素 E R 


SE. 车 素数 p 2 ， 则 


d() | 1-1 し 2 キ 1 7 キュ エン 7 ラキ 1 
- < = し 二 了 二 
pë pe ネー ターー ロ TP やす キュ TE 
又 车 素数 pU OR I1, Hü 

dip) | 1-151141 E 2 

が pom « ls log 2 ador? 


dra pp RE posi pe Ra 所 有 的 不 同 的 素 因 子 , 则 


dla) qp d GO OQ us 
q' =H * s IL 2 75(9- 


引 理 中 第 一 不等式 題 然 忠 資 , 
引 理 1:3. # (45242 — 1 E f(0) — 0, RJ 
S Gn an K2) = Gs KG S) S Gs aiia). 


HRodpr—quy4aue. Yy Ros PRBI 9: Rog 篇 模 的 完全 剩 艇 
R x 経過 以 gig: JSRRROSEÓERURECK. 显然 得 出 


ena, (fq1y + 28) = ta, OG 0001) ea, GG 2/22 ， 


9173 


Siqi 45 Kx)) = p^ Eh as (x) = 
xxl 


=E Yan») eG Yan) = 


yl ael 


= S (qy, Kq a2) S (qz Kai xaa). 


定理 的 登 明 。 我 们 可 以 假定 m = 0 而 不 失 其 普 温 性 ， 命 9 0x. 
此 处 po oop 是 9 所有 的 不同 的 素因 子 . 由 引 理 1・3 


Ka slg) 
sf) = Ts (o, 5). 


及 由 引 理 1.1 可 得 
| 56, i69 | «a ar. 
RIIE L2 (RETE e D, 
ej? = (yer? L oy (k, s) g" 


由 此 印 得 出 本 定理 


$3. d$ /-1 时 基本 引 理 的 发明 (Mordell) 
着 不 失去 普通 性 ,我 们 可 以 假定 po k 及 m = 0. 乱 了 简 尝 起 见 ,我 们 用 


P 


$E 代表 S. 如 是 得 到 


z=] 


Zk 


ダー ツジ D cp (agri + ax) 


E ai a 


E» と "と AU 
qoscao eeu —yu—e-y)-rsrN, 
此 处 N 表示 下 列 相 合式 组 的 解答 的 个 数 : 
ibpeedalbmnybdeeckyb (moddbph 14 を 1S5ySp (1) 
注意 ,多 得 此 千 论 时 ,引用 了 下 面 的 公 戌 


车 ai, 
E gh. 


EX e, (x) 一 { 
z=! 0 
由 对 称 画 数 中 一 六 知 的 定理 ,由 《1) 可 以 引出 


* Quarterly Jour. of Math., 3 (1932), 161—167. 


4 堆 a k K A 
(x— x) (e—a) E lr (rn) (mod p). 
由 此 可 知 yi. cts ye DE ns cs n 转换 次 序 而 得 出 的 《mod p). 所 以 


NSRI. 
由 此 得 出 


- 
Spas eta)| «kp. (2) 


zz 
"m 
器 然 ; 对 任 一 1( 夫 0 (mod 8)) 及 任 一 e 常 有 
I$ f) | = 15G ls p — KY) | . 


BARRERAE (2) KERK. 今 往 求 出 由 所 有 不 同 的 多項式 
fs + p) 一 人 (gm) 所 得 的 和 S (o, fx +) — (00 的 个 数 ， 著 二 多項式 前 
傈 数 各 各 相合 (mod p), HIE AGE TES Sl), mod p. 我 们 可 以 假定 pta, 
而 不 失 湛 普 浊 性。 Æ fO o) IUD 奥 J(x) 全 同 ，mod p, 則 得 


agMzRa,, — ka Mo! pb ausi MC 三 Al (mod p). 


適合 M m1 (mod p) 的 的 个 数 Sk 对 一 固定 的 1，A 就 唯一 决定 。 所 
以 形 如 [s p) fü. 的 多項式 中 最多 有 4 个 与 f(x) 全 同 ，mod p. 
由 此 可 得 ,在 所 有 的 z (p 一 1) 個 多項式 


let i, 1«A&p—1, REFER, 
中 ,和 至少 有 p (p 一 1) / k 个 是 和 j(x) 相同 前 . 所 以 


ap lp—1)|S (p10) | Ht ph, 
én 


| S Co. 2| <( 7 ey WI. QR kD p-e, (3) 


$4. 多 人 条 引 理 
B| 理 !・4. 假定 s) 是 一 整数 保 数 的 多 项 式 , mod p. e RE : (x) 三 0 


= f 和 5 


(mod p) 的 m 重根 、 pl sCpx 4007. ftlr) = p slps +a), HJA 
合式 


ty) 三 0 (modp) 


至 多 有 m IBR. 
訟 : 並 不 失 大 普遍 性 , 可 以 恨 定 < 々 = ニ 0. — tnl 


s(x) = x" s) + ps2 Qe), 


此 不 s (0) 350 (mod p), s GO. BIKES m. a(o Ba) MERR 
数 多 项 式 、 由 此 得 出 


s (px) = p” a” sı (px) + ps (px). 


HA x^ 的 傈 数 p" s (00 不能 p! 所 整除 ， 所 以 asm., XE 
p"s(pc) 的 次 数 <m (mod p), ARA TERIH. 
8| X8 1:5. 恨 定 


fa) = artt e Han, 
pilar … n) 及 pr l (Res 2an), DURE p 是 相合 式 
Fo 三 0 (mode), Oxx«p, 
BR. 如果 が RRR fp 十 py) 一 f(y) BARER, H 
1l&o&kh. 
38. 假定 o k +1, 旭 由 於 が BESÉER fp p) — fG0 所 有 的 傈 数 ,可 知 


p| を 79 の OAK. 


* pr Jg (x) Jem が Wie ele) 的 所 有 的 傈 数 , 但 か が + 不 能 。 


6 LAM NEN 数 R 


ESHE 4 种 有 
pes | 4; f^ n, 
贞 此 得 出 


«| eri 
因而 得 出 PC aks £l ty っ P la. Jc SE E pl lars ftt a) HWRE. 


$5. dk 5| XB iy pE 
基本 引 理 可以 由 以 下 的 更 明 確 前 引 理 座 板 括 . 
8| £8 1:6. dp fx) m aux os t ax t m. piatt aD. RI 


| Sp f) | & e gt7?!. 


88. fat 是 能 整除 (Rae cc. 22.20 的 p 的 最高 方 次 . XE Busco dh 
是 相合 式 


f(x)zE0 (mod p+'), r<, 
的 相 办 的 根 ， 其 重 数 分 别 篇 zw,… mr。 命 mt tm=m, BEm«k-1. 
此 引 理 显然 是 不 等 式 
| S (Gr, 69) | & K? max (1, m) p 79! 
的 直接 推理 . MHARE $3 的 G) 式 及 以 下 定理 的 直接 推理 : 车 :> 1, 则 
| S (ps, fG0) 1 & P mp7 9!. (4) 


AEA RITAN ERREN EX. 

ht akla se, m). 及 p (Ras sn, 221, a1), 所 以 一 定 有 Sk. 

1) BÆI<2 0+1). dE 2—0, Hifl. BEERA 
JG. 车 z+>1, 始 題 然 可 見 


| § (el, Kx» } x px pU pte poo» kOtvae e pg pe-a, 


喜 引 現 成立 
2) ZHEID20r-rD. € 


5 t 
SAR)=E の mtis. 
*71 op! -1 se 
xzv (mod p} 


AR v 並 非 p 之 一 , 则 命 
rcycpgpz, OKY <p,  0&ccp, 
Bu 


S= € «0- 之 > eG) pif» 


ogr «p! 0€y«pl7 171 ogsp ti 
azv (mod p) y=v (mod $} 
p 
= 5 en GG. È ena Gf) =O, 
9«y«pl7 t7 EE 
yv (mod p) 


最 化 等 式 是 由 於 f(y) 50 (mod が 9. 
和 如果 Y = u, RHASDE 15 RER o;， 如 此 则 得 


pi^ 


上 
= の) = S etr» = 
x=l y=1 
xc; (mod 2) 


4—1 


= ep (fp) Y ego; Q7 51 (Hi + p 3) — F0) . 


fr gi (æ) = gp fu). BADA 1-5 可 知 
| Syl e pt SQ, gG)) | < 


spit | S(p, pi) j. 


(5) 


8 k s 素 数 m 


ies (C, (6) 二 式 得 出 


iS fi) | < が e-9 | spi gi) | . (6) 
如果 LZ max (ar, e, cr), MAIRA IESES| RE 1-4, 由 (6) 式 可 得 


j ゞ (あめ fl < E mi pito k? pied q-2 < mk? pu-2 : 


m 


$ 7? く max (gg =, d), 則 2 
Spt) | < Ei T kp, 
imb 


由 是 基本 引 理 朗 已 完全 发明 . 

所 以 定理 1 也 就 已 轰 完 公证 明 . 

86. HE 論 

ERE TEZI, elf ARAS HRR. 

moB. Gut x+, 一 多項式 f(x) MALERNE ERNEA 
值 多 项 式 . 

引 理 7. 命 

pl Fo(x) 2 x(z—1)--(x—v- 1). 
一 多 项 式 是 束 值 多 项 式 的 必要 且 充 分 休 件 是 它 可 以 表 成 
ag Fe (x) + b aL FL) t e 

的 形式 ,此 不 Aky t 01, do MEME. 

证 : 显然 F.GO 是 整 值 多 项 式 ， 所 以 w Fax) os t a Fia) +a 也 
是 整 值 多 项 式 。 

反之 , 任 一 多 项 式 常 可 表 成 


f(x) = b Fa lr) + t bi Fi Ce) tbo. 


三 fü 和 T 


IRA x — 0, 1, 2, c, k 代入 上 上 式 、 可 知 諸 5 一 定 是 整数 、 
METRAR 2E XB HE AE 45 | EOS Jedi. 
推論 11. 命 f(x) 是 一 次 整 值 多 项 式 ， 它 的 傈 数 的 最 小 公分 母 用 g 
表示 . 設 pla. 並 且 優 定 並 非 が *) 的 所 有 的 非常 数 项 的 傈 数 闻 是 p 的 倍数 ， 
期 


pitt 


2 en 7⑦) | < ci (Epit, 
x=! 


38. Bt 2 を !, 所 以 得 紫 推論. 
推论 1-2. 40 f(x) 是 一 次 整 值 多 项 式 ， 它 的 傈 数 的 最 直 公 分 母 是 4 。 
假定 艺 扰 素数 p 使 相合 式 
fa)z 0) (mod p) 


对 所 有 的 z WENT. RI 


| X4 GG) | s c5 (5, e) ge tt 


*=1 


此 不 = q (d, q), 
推 EE 1.3。， 仍 如 推论 L1 及 OLI RE RIE 


ite 
T es (f(x)) | ce (k) に 
x-1 
pix 
Z PA 
| «qe» | €50,29 4777. 
id 
证 : 我 们 遇 在 备 范 明 第 一 不 等 式 ,第 一 式 可 由 第 一 式 推 得 . 显然 有 
pitt ptt "um 
Vea) = Xe» — X ene). 
z s= x=l 
E» 


dj) = agat boe dax b, plan otsa). 


10 


堆 a E €t R 


frd p 的 最高 方 次 可以 整 除 GCox) 一 0)) 4 的 所 有 的 保 数 者 显然 志 久 
MAR 7 時 


pd 


plti-l 
| E egOe の | = | X 402779] < 
x=] z=] 


x pe! * €4 (E) が に め (1-2) x 


SPO te eL) ptm, 
di ?< 二， 期 显然 有 

tl 
| 25 


x=! 


ens) | &v*7t kip ER. 


$7. 有 限 的 富 利 埃 级 数 
8] 38 18. fr 
KE b elna), e(r) = c. 
4 «n&q" 
RIfS 


15 | < min(e” — 4 35). 
HE (a) 代表 従 a BEPERA M REME. 換言 之 , (a)= min (a— [a], 
[e] + 1-a), 


B. MBETE 1『| る 7"ー ダ - 


X aw lal, 命 — s" — 4, WE 

_ | 所 1 —e(Qa) oe 
| | Bs a | 
1 


xm. d 

[sinza] ^ 2{a) ' 

(CZ <E} R inng > 26, 所 以 有 | snm£ | z2()9 
38] 理 H9. 命 g(x) 表 一 週 期 是 9 MEAR, A 


1 賞 0 で * で が な, 
TEE 


0 当 mgg. 


EU! 


(ai, 7 


ui 
È 
z 


2 S 1—e(—n m) 
g(x) = 4 F 之 e, (n x) NT a T 


36. 显然 g (*) 可 以 表 成 


定理 2. 


-1 


q m-l 
gr) = rE e, x) 之 e 7 n0) = 


tas E Aa 


1— ea (— z) 


s=! 


$8. 


RIE att 十 n cb ay ERRER. 
apq) =d, HJ 


È ea G) — =—$ Ca, fx)) | € cy (5,6) qt d 


z=1 


冯 当 1 «mag 時 


| È e GG) | X c (ke) ql "td. 
ェ ニ 1 


证 : 店 中 理 1・9 已 知 


$ age» = の )) gG) = 


x=] 


xal 


2 4-1 
= S (a, o) + s So G) € elar) HE 
ェ ニ 1 asl 


郎 得 (由 引 理 1:8) 


| 2 «090 7 5G. 


BE 1 
4 5A 217] 
«xij Esth 


sel 


li 


-e(— nm) 


m (一 zy 


x) 


(fx) 3-0 x) | < 


12 Ho a — X 数 5 


fr (aj tna) 三 4， 则 由 定理 1 可 知 


LÀ 


gid nai 
azt n6 (mod の) 


x 
1 
« 之 Amo dn) 
7 


a, 50 (mod 4') 


2 
«49.4. Y l る 


qid 了 二 了 

d, 55.0 (anod が) 
qs 1 
< A (Xx 4$ E t$ の) « 


"I izl 


«qr > q'* < qi-*** de. 


a'ld 


E«wo9|l«x x Sewl 
Er] 


p 


第 二 
包含 除数 函数 的 和 的 估 秆 
81. 5i i 


FRA HAERA ATF EA. 
定 理 3， 命 f(x eos n). RR k REAR, ERRE HORE ER 


定 所 有 的 傈 数 的 最 大 公 狗 数 是 1, RU 


zm- $ 2 CI Hrista m) D Rn (kin, 1) A (og Xyste n0, 
hm 


22 


Jt X XE |fe a 在 DX xcci on LP 中 的 最 大 第 ，4 = max (P^, 


X"), 
TEXÉ. RUE ca Roc. 与 ffri ,xzo] MRR. 由 此 定理 容易 引 
出 下 夯 带 广泛 的 推理 : 


fiscus) 代表 一 個 4 RERED. 命 み 代表 它 的 所 有 的 傈 数 
(Ic ZA ml 
DM $ dC Iers, xn) |) e (hs n, D) A (log X) 2! (m), 


sl 
Hamor d s 


定理 3 RURGHOGONOS van der Corput 的 一 個 引 理 (8 2) 和 第 一 間断 護 明 的 
USE fa f. 


82. van der Corput 的 引 理 * 
8| € 23. RAER 4 及 y 存在 ,使 


* Proc. Akad. Wetenseh. Amsterdam, 42. (1939). 
13 


14 玲 SEE AE SN. 


x 4 
> TOYGA jeen, pagio p EER 
y em " 


vly 


JOE x (pe 0220; H 


X (a t 1) 9?! x (a) & C, 


asl 


此 不 C 与 素数 ヵ 無 開 、 E 0 — 1, 500 时 ,有 不 等 式 


TO) 4. 
y=1 
RI 


S= d GT) ea(, Cy) A (og X). 
y=1 


護 : dC y BE y— PD Pro Paw, WE P EB y 的 所 有 天 於 XIR 
BAF. 以 vi 表 w 的 不 大 於 X 之 最 大 因子 ，v; 表 wln HERR x" 之 最 
KAP, KHW. EHF aR A y TARE 


y = Pie Pati Vn, 


3E ”将 帮 需 y 的 指标 ,而 wy,…, vs MRS y 的 特 微 因数 ， 
显然 有 v.a m XY, hi 


Km Pi Pa EX Xr K sl, 


郎 得 


由 2 0,)«40)4), 可知 


d (y) &2" 4 (v1) wd (5) SE2 4 (0) n d (n). 


包含 除数 丁 散 的 和 的 估 值 15 


HRE 
2"r Enap, 


4 で) SS n 
2'* max d” (m) & 2 S d^ (v) n 0. 
` e 


X 
$-S2460)T(Q)2- X U, 
y=1 D&EnSl+2Yy 
分 和 U, 代表 $ 中 所 有 y 的 指标 是 s 的 项 之 和 ， 
当 ヵ ー0 [LA 


x 
U, & 2/7? S9 T (y) & 2? 4, 
yzl 
# 1 で ヵ <1 二 f. FT 


U, & 2r 9 U,,, 
vcl 


A 


Um = S d^ (o) T (y), 


yz 


Xx 

JE D 表示 一 個 和 , 其 中 y 经 过 一 切 指 标 是 x 的 数 , 且 以 v. CERA v dB 
y=i 

特徴 因子 者 。 已 知 2€«es«xu 所 以 


Y: 
U,« È POETO, 


2cy XY y=1 
此 不 X" 表示 一 个 和 ,其 中 y 的 指標 基 s BIA w 做 它 的 第 v MERATE, 
因此 
x 


Xx s 
E'ro«xro«4]p5ie-9. 
y=1 e= 


yel 
vly d 


16 堆 REESE a 


HS d (e) = (a 十 1) (w+ D (s + D, 可知 


Un X 4 > I ar + i)" x (ua), と 


2«v«x! 97i Po 
<a I (1+ at < 
pat srl P 


«AF A eiim L c, A (log X)°, 


此 不 R-c z * RARI U, EOS 前 不 等 式 ,由 此 部 得 出 本 引 理 ， 
P 1 
GER EST Af 


Y テー iog log X + o4). 


みす 
肖 是 素数 定理 的 推理 ， 当然 也 是 引 理 7.14 的 推理 ,) 


$3. 天 从 相 合式 解数 的 若干 引 悍 


B] 22. 命 f(x) 是 具有 整数 保 数 的 次 多項式 . 


ERRERA NRR E p 的 倍数 ， 则 相合 式 


fx yz) 三 0 (mod の ) 


的 解数 e elk, n) pn. 
证 : 1) 当 ”= 1， 尖 引 理 显然 正确 ; 因 灼 相合 式 


f(x) 三 0 (modp) 


的 根 数 不 超 过 无， 所 以 原 相合 式 的 解数 < OR pU. 
2) RAMA flr …, tn) 三 0 (mod p°) XXE 


Gi. de) bn b Gans x,-1) 三 0 (mod の ) - 


FEIRE 


DEN RS GE a a i E 17 


RERA ARRIAK A. 假定 本 引 理 对 s 一 1 BEREE, RU 
六 (zl inpr! 2-1) 三 0 (mod P) 


的 解数 是 O (p*-D*77). dal felan ets xa) 去 8 (mod p°), BRAH z, 之 
值 最 多 是 OQ. 所 以 所 讨论 的 相合 式 的 解数 < cf (Rm prn. 
a| Æ 2-3. 在 引 理 2.2 的 息 設 下 , 相 食 式 


fGn, x) 0. (mod p?) 


-的 解数 < csk, n) (at 107 pee, 下記 a= a. 
4.101 営 ぁ =1, HEA 


fo 三 0 (mod p") 


的 解数 等 起 


E E 


* 


PIOGOMNEFPOLP ， 


> 


=} z=! 


命 
K =at H bara 


基 plas, a) 而 plag 則 雌 相 合 式 無 解 , 引 理 題 然 茂 立 、 今 假定 pilaa). 
由 引 理 1-1, 


pt 


| ょ る る ん og < よる 


h=] ast 


" 
X09 | = 


*=! 


1 


ai $e る | る と Gf» | =of( 点 Dpp peata) = 


4=1 


= 0( の 9) 。 
HERET 


Xy,u9-0(). 


P 


18 t MEE GNE MES 


2) MN. 把 式 子 


fi ,x2) SE0 (mod p?) 
TUR 


gari toe t gE (mod), p= g(r om)・ 
今 分 別 討論 人 
Peo, a> A> 0, a) 
以 及 使 が | (gt，…, go) 的 整数 组 x1，、…, xs-1。 ER EETEOLXD P. HRE 
KE 


全 討 論 具 有 條 件 (+) 的 情况 ， 在 所 有 的 g 之 中 ,至少 有 一 个 范 非 所 有 的 保 数 
都 是 p 的 倍数 的 ,以 ge RE. 由 器 纳 法 假定 ,适合 


Re 三 0 (modp, 0xr<p, l&vXn»—l 
的 解数 最 多 是 
O ((a + 1)72 ps 06-204 6701-726) = O (( + 1)*7 ph Doce), 
部 適合 條 件 (1) 的 xi es ni 的 组 数 是 O(a + 1)7,07979), 其 每 一 
Aie (1) 的 x1,…, nei, MAR 


"3 db repe =0 (modp^?), 0x, & p^, 


最 多 有 O( ゅ 26-9) = O (76709) 個 x. 
所 以 引 理 中 所 涉及 的 适合 (1) 的 相合 式 的 解 是 


O ((a + 1)"-? pu-D)e-ie pr 60-735) = O (a + 1)7? pe) 
4 = 0 BRUtEkGRAb HAMA CHE. 上 所 以 引 理 中 相合 式 的 企 数 是 


0 (x (a 十 1)772 preta) = O (le 4-1)7! pme). 
A し. 
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$4. iE PE Wy WE UJ 
在 引 理 2-1 中 取 TO) 篇 
lienen l=y, — 1€«v&P. 
的 解数 。 則 得 


P 


P X 
EXEGUg GS. l) = 20170. 


Jt X 是 ]7 Gi ty xa) | 在 1 委 c の っ t SP 中 的 極大 億 . 
取 ャ =z 及 


0 (1) 
x (p,a) -f 
[4] (Ga + Dee p^") " 
期 
Xx P 
È (の ーー の 1 と カー 。 
y=1 37i ža! 
而 
x PO. 時 
à roa ( rs 
pe ly 
此 处 M 是 


Kx 三 0 (mod p°) 


的 解数 。 由 引 理 2-2 及 2:3 可 知 


oc 


ajy 


gibt 


ix (a 十 1)0*20! y (p,a) = 0 (x (a4 Dos 再 . 
az] 


age 


20 堆 0m 素 数 A 


+ XX (e+1)0 け 29 tel に 0), 


ah 


BR DAREA T RIKER. 


$5. 
起 了 将 来 的 应 用 , 我 们 改 明 两 条 较 精 密 且 特殊 的 辕 黑 ， 过 些 精 果 也 是 和 除数 
图 数 和 有 关 的 . 
5| 理 2.4， 命 上 是 一 正 整数 , 则 


x CO oo) py. 


Oxz«P 


“ 证: 党 上 = 0 时 上 式 显然 正确 。 令 订 其 对 :一 1 461i. W 


(4 (2)): za (4 (2)! TE VIO 2 
cr E P z 之 Eq ,之 
ils 
(4 0)" (4 (y^! 2 x 
i ^ — D! (log P)”, 
oe 4 EYE イ 71 总 < (es Gr — D)? (log P) 


5] 理 2-5. d c 是 一 正 整 数 , 则 


E GG «eG P (log P)". 


Ü«a«&P 


E. 由 引 理 2-4 ARIA] Xr 


E GQy- EX uc»-"ÓXi-X 
0 ぐ g EP 


0<s<2 Mz 


€ agy« 
UCA&P 0ZzEP 
ls 


<5 MWD X u= 
0<J sp [mn 


ins e qm 3 og so (r (log ges s 


第 三 m 
某 些 三 角 和 的 中 值 定 理 (D 
8 1. 
定理 4， 命 (x) 代表 一 个 KRESAA, 


n 


Tla) = M e(f(x) a). 


x=l 
HUE Deve 时 ,我 们 有 
J ITC” daS es Ck, v) P7 (og Det) n7 Cu), 
此 不 w 是 AO 的 保 数 的 分 子 之 最 大 公 移 数 ,ce (も, D) E k A v 而 与 fz) 


的 傈 数 无 天 . 
Ria: WA 


g(x) =iog( f! | T (a) da) 


是 一 山本 数 , 所 以 我 全 可 以 得 出 了 关於 任 一 实数 1 的 不 等 式 ， 确切 些 锐 : 当 2* < 
< る が 時 有 不 等 式 


ii T (a) Pda<(f 1Tt{a) da ^ (f. |T (a) maa) 4-1 
BVBSzccrb DUEB E M EUR MARETE EER. 


$2. BH e T OAXmETo TE 
8] 3-1. dX «-c-B—1,a-0, B0 HJ 


s18 sad iB. 


21 


22 LS 素 E R 


证 : 当 *>1,0<m<1; 我 们 有 
m= [yd Km dye ms i). 


取 *ー iG») m-eR1i—m, fam. 
8| 28 3:2. xa B-—1,2a»0,B 0, HIEEEEEa, Ah (i n Rr) 
常 有 


Es Qs ny ey 


(PLA BIENIS, ETERRA Holder 不等式 而 “= 有 = p MRD RRA 
byuskKOBCKHEH, Cauchy 或 Schwarz 不等式 )、 
Z: 由 引 理 3-1 可 知 


A 
QC 
ES 
E: 
A 
+ 
oss 
E 
ja 
pod 
V 
R 
十 
w 
y 


引 理 3.3， 命 
A g(a) = 3-(Q( 3) — 90), 1e EGG». 


4r RIrESE > 表示 一 和 * ,其 项 数 GOD, x EA RUX p—1.2.05k 


时 有 克之 不 等 式 


此 符 跳 上 及 一 次 构 常 探 才 。 
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rie ot rr X $ D iA "AG. 


Yu 7 Yuki 


88. 由 等 式 
T= 2 E eGGi) 一 f) = 
-9*XeGG024 520—103) 


s > Ee Gi Af, 


M i 


可 知 引 理 当 & 二 1 PAR, 
他 假定 本 引 理 对 p 一 1 6R. 用 Cauchy 不等式 得 出 


1 


P Pp P 5 
DEE eGen A e) る 


3 Ja-3 Xa Jai á n 


< (a (a1)? PC に の 


2 (yr Yat Ac a fix) ) | "る 


イダ ムール 


る アー24 お ょ ー1 * — * 


* Yu- 


Fa 


P P B 
«pM uS SN cli y An A Gu). 
LA Ys 


3 Yu ati 


引 理 3.4. 350 (x) 是 一 + 次 多 项 式 , JURO EACUS ERE: a, 则 a 9G) 
是 * 的 (x 一 1) 次 多 项 式 ,其 最 高 方 次 的 保 数 总 a。 由 此 推 得 


AA QG) — klax- B, 
Y メー! 

A A Or — la. 

5i 9 


区 引 理 的 護 明 寸分 明 題 . 
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83. E M M 
莫不 失去 普通 性 , 我 的 可 候 定 f(x) 是 整 傈 数 多 项 式 ， 因 短 如果 4 是 jz) 
的 傈 圾 的 最 小 公分 母 , 则 由 Halder 不等式 ( 引 理 3-2) 可 得 


Lá 


us na i 
f. |7 (a) | da= f b e(7(2* エ の eg) | dag 


{7 g 


eT "y eG 0 — 16009 | da, 


此 不 Har b D 一 00 BERRE. 又 注意 qx! 
当 ”= 1 时 此 定理 显然 趴 实 ， 由 引 理 3-3 得 内 


上 P di mr e Grove AA fons) a), (1) 


» Ya Fari 
JOE ROSE * 代表 條 件 


yi ya Ae Ac ai) E0. 


其 中 用 到 由 jj Acn fai) — 0 可 知 有 一 个 > 使 六 =0 XA fous) 
Ya Y) Ya » 
—0. KA 入 … A f(xnt1) 的 最 高 傈 数 非 芍 , 所 以 得 出 〈1) OX. 
ye Xl 


以 7 <) RTZEA a 由 0 至 1 RED, E 


人 rm p da «pe [rc | dat 
0 9 

Q) 
ae 各 $$ eive A ati T Ca) d 


由 婚 纳 法 假定 可 知 (2) 式 右 遗 的 第 一 项 是 


O(P- P?» (log Ps 9 (d(u))n7?) = 


= Q (PT ln (Jog PY abn (d(u))7!). 


某 些 三 角 和 的 只 依 定理 (TI 25 


(2) 式 右 跑 的 第 二 项 等 去 


P E... d P 
mm | moemEUG Ya A c A Fu E 


"s Ja Suri Un し 0 y ^ 
— f) — 7 — Kama) + Fei) ob fa)) a) da= 
= pr-a-i R, 
此 处 R 是 下 列 方程 式 的 整数 解 的 粗 数 : 


yat ya Acn A fum iGn)t tH feu) — ーー KG), 
P 
(3) 
yiUty&a Ac A fru) ED, m yo xv KP. 


Yu » 


对 已 与 的 moss (3) 式 约 解数 


Kd (fzr) t nd Gg m) — ferigi) 一 ツー FK)». 


BEH 3, 可 知 


RE i d^ (f(z1) mm Fon) る 
« d*(u) " (log P): 9, 
HE ** MARIE f(z1) + … — fa 50. PREET. 
$4. Weyl 的 9| 理 
8| i$ 3:5. 402420, 


BI 1 
la-^j«d. 89 = も 
4 9 


A 
ita 
= 1 — i» 
2= mm( の i) 
E 


Q9-«6U-Fglegq. 
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8: Bras +s, (0|«1. fp z—ntfdHbl«nszq.it 


gu + E, [PIKI oae 
q 9 


的 形式 . 
DTE EET 


(ax) (ax af) (^2. T 25 papio {et 10"| «1, 


WË p 表示 以 q KR を 十 5 所 得 的 超 对 什 最 小 的 剩余 、 
BU (4. 9) = 1， Hon RUD CEREORIGR, mod 9 IS p AGIS 0, 1 
Hoj ER- o 的 值 出 现 最 多 型 次 ， 
9 SHE p 所 2 的 各 项 用 U ORE AURET PUR 


go 24 s. 0 <: く テッ ー2。 


REX. 因此 
8” s 
( P E ] > i 


dcn 


la-2 


Q«6U422,——«6U tqlogg. 
s=1 一 一 
q 


引 理 3.6 CWeyD. $ 24,7, go 是 实数 ， 


f(x) a at bn + On, 


js- 二 | < 去， (h,q) = 1, 


EU 


S 1 q4 Cd 
uc: Ls (ritr 


dk ob — fg RU Rr fib SE Y€ (D) 27 5 


38: 由 引 理 3-3 及 3.4， 可 得 


pA 1 g pt- ESE 5 3 を (ター ん € -A foy) « 
Y; 


”1 Yi-1 *& 


P E 
«pta «X | De Qin enina |< 


9 し ^ TR 


Sr dil uem Yr- 1 ke) | 


« pr — 2 €t 


M *Y&-i ny 
此 处 * 表示 條 件 yioo y-a B0. 由 引 理 L2 已 知 
y«pc, 


Rlyr yea — Y, 


的 解数 « (d(Y) t = O (p), 所 以 


| s [267 g pio lot p pR- Eb E | Eere]. 


由 引 理 1-8 可 知 
S NIE 
2 c (Yxa) & min (r "Ya ) ・ 


又 白 引 理 3・5 可 得 


pel +4 
之 min (P " dae -+1)ma( SS 5 mia (P, u3))* 


k-1 
«(^ +1) (P + q log 4). 


由 此 得 出 
s z z -1 
ls [^ I を p eri 4 pt lec (= + 1) (P + 9log 4) < 
A -1f 1 1 g 
4 prac (i1 tK). 


第 四 s 
某 些 三 角 和 的 中 全 定理 (0) 
81. 


定理 5( 定 理 BO. gt P E-E, 


P 
C= S ela xt b sb ax). 
ォ ー1 
RI 


【 了 
Le, (Cy ^ des das K e (k, 6) Pic nan, 


Jp A= ÀQO IURE dU PELUCHE: 


f T T n 


Ao»; X 4 &$ 9 4 5$ g & " * . 3 


l 
1 - 

à | 6 | ow 46 r4 ! 3m | 760 | 1778 
| , i 


4d 《= 2 时 我 们 有 较 精 密 的 结果 (定理 Br): 
1 E ta し 6 
I | x eo x^ t ap x) | do, ca; X b) P (log PY. 


Jt S8 A RENTE EROR IE AI EP: 
定 PR6 GEH AO. 命 
jx) = aat t agal a, 
IEE a, 代表 一 个 ShO 的 整数 , e， 星 一 六 万 对 逢 不 超过 b (D P 的 整数 ， 
又 命 
r 


Si = D e Car fl) + agaat? n bx), 


ュー・ 


28 


3k xk — noy cp fi om xx CID - 29 


則 
f e f [Si dar dos das X cr (kh, 6) P7300 te 

此 处 4 — C4) BOE Fil )scxcESS: 
gj o P 4 
À 10 32 


5 | 6 7 | 8 


| 
| 86 220 > 538 | 172 
1 


SKERA TAIRE MAR, REER 4。 (E — D REB, 
(hKk—1) KHI d; 理由 定理 A, <k) 及 B, («xk 1) KRR 
Bs 多 不 同 的 下， 方法 上 略 有 伙 化 。 当然 ,如 果 用 羡 灿 法 ,我 们 可 有 一 个 一 致 性 
的 方法 ,但 得 轴 的 车 果 稍 从 精密 。 因此 ,我 们 芒 用 芝 个 各 阶段 不 相同 的 方法 ， 


$2. 定理 A 六 即 定理 6) 的 意义 


在 定理 a 中 我 们 可 以 取 fo = x*+， 其 合法 如 次 : 积分 


1 b 
ff SU) dar dar 
6 ) 


之 値 等 於 方 程 式 組 
(GO キー キチ (GO = t+, 
ーー 
让 
的 整数 解答 xta me yis coo KIRE PL Rat KAS k2) 
RLE MS こ 


S00 kes + kai (aked e) = D C も が す Am (mp の! es 
ャ ー ォ LES! 


Y (at) = 之 (aky),  1&&S &—?. 


»cl 


30 MEME ME NE. 


fpox4ó—aRwscxLaERy-—akyocta. MESHA 


, 4 $ 4, 
x 十 十 xX 二 二 


1 一 2， (1) 
但 其 中 
k| Ga) kioma). 
由 是 得 出 
了 1 
f -f ‘St da dar-3 dag S 
0 D 
1 1 0o 5P t 124 
«f zi | E elat + ara? bb ax) | da, doar-2 da & 
0 0 - 
xn， 
1 1 2 ょ 
<2 [| -f € elaz? + aax? + ーー aux) da, … daz-2 dos + 
0 T 
1 


gn を ディ 7 


1 E 2a * 
«f -f N elat t ba 21 day ‘~~ dara dor) « 
6 9 1 0 


x- 


3 


da; doar-2 dag + 1l, 


1 过 
«ff | E e(a xh 十 Tow x) 
i y 


HEME «1X NKP. HRS a) ニ メ 的 情况 


$ 3. 
RETRE E EREA 


f «f |S |? dai … dag- dar < ba (k) PELAT -D , 
u 6 


1 
f -f |c dag, dag b, (k) Pk) ptt, 
0 o 


te a1 > i, WE-MRD EEKE, 以 0 fo. CE a EP be < 0， 则 第 二 俩 积分 也 以 0 
代 之 . 


Ate c fs Rech d m n CID A 


I L= log P. 
3| 38 4-1. & 
sar total, I€r«4. 
KAHR 


F= (a— x) (5 ュー xg) 
可以 表 成 sy，…，, -2 及 a MEARUM s- WH. 
AE. 命 oi R o,e, xn 189; ASER RES RI 


ナニ ーー の Doo. 


由 奥 对 称 画 数 有 关 的 一 休 冤 知 前 定理 ,可 得 
= (—1) lags H (C7 05e t fits n). は) 
EHE T I OO PARE ER, RT Aq 


(1) kag = — s + aisg- HÈL) oga si t fits cnn, 


及 
(—1)7!(k—10)94-17 — si ts (n, 7 5-2) 


由 此 推 得 
を (( 一 1)* gk (El a-s) = 


= — s Haise- + Èl) Skis t (H een — sise- + Hsn y o) 
= — sg H falsia tts Ska) (2) 
由 等 式 0) 及 (2) 可 得 本 引 理 . 
k-i ket 
8| 2 42. ài Xs-RmEx s—àEX.O 529 
"n aal Na 


>R 


4 , 
fp 54, $977 8,, lxvxk-—2, 


B xq, 0. Wa BE yis Ya 之 半 只 有 次 序 的 差别 。 
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RÀ: Fio. Roo 各 表 a,i tei Ayo vs yea fü 9 Z5 SHRVRSC. 
由 牛顿 公式 于 知 


$—9,5-; t (—1)*12o, 5-0 


fi 9154-2 t t E (71) k — D 24-70. 


同样 的 公式 对 加，…、 aci MARMER R. 由 som uw ARE IXvXk—2 
時 —5s Ro = ov, 可 得 


eV Gai — 52) ch CH s (の ュー =0 
ficta t CODI (b — 1) (6 04) 5 0. 
THX or- 一 dr- 可 知 
(Ck —1)01— 5) Gi-1— 54-1) 0. 
BAGOG-—-Deoe—s-(kà-2s£o0, P 
Msg Sept 


由 此 可 网 ギュッ El 是 由 Jis 17$ Y&-a 换 位 而 得 者 . 
引 Æ 4.3. 


[ 1 d 
from fist don m edge を (R) Len, 
0 9 


4E. flSn toeten WAJE 4.2 可 知 由 等 式 租 


cl 


apto Hatayi Rex x 
(3) 
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得 出 
U=) e U rd = Uy) e U y). 
对 已 与 的 yis ye dm 
(—3)0:--0— 53) 9, (4) 
則 xj, 7, x4 的 租 数 最 多 是 
一 一 一 1) 


Bist (3) 式 適合 CO 的 解答 之 组 数 (由 於 引 于 2-5) 


«E CG U y), S 
»x *k 


E E 
< * — > di (a) … di (nx 


Fk 
«(X 2o < 
る PE LARRI), 
XE 3) REKHA, Alk 
Gt = (750 70 


可 知 至 少 有 一 x 与 》 之 一 相同 PIRE n= y 如 是 则 由 引 理 4:2 及 (4) 
式 可 知 #1，…, nea 是 由 yo cns uei 换 位 而 得 ， 适合 此 人 条 件 的 解数 是 « Pt. 
由 此 得 出 本 引 理 . 

引 理 4-4. 由 等 式 租 


对 (5) 
可 引导 出 一 形 如 


Gn — y c Ga — X4) = Ge — Yeti) f Os ts Ye Xe Yee aee) 
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之 等 式 , 此 处 g 是 一 (kR — 1) RMPORAREDAGUUB ACE xeu. yea ERE 
ARES xeeic— yen BIRER H g 中 kar 的 係数 不 等 於 0. 


k-1 kI 
護 ・ 命 = 之 x 及 一 之 允 。 (5) AKAH 


1l 


sa = ta —Gb- y m Ga 1«4&k. (6) 


"n 


5$ — Irsai F Arsa Pon b C71) 45 70, {7) 


DEE e; = e; (s cr ze) 是 my の ei 的 P IRRUSREHSUIEL po 
Ut. 6&7] 是 可 以 由 6.251 表 出 来 的 。 更 矿 切 些 ,我 人 有 


ュー 515-1 92 (Sp $2) 4-2 i b C11 oa Cs 4-1) 20. (B) 
同 法 得 出 
人 一 LE + 2 (5 13) fg-2 qe 所 {—1) l ar- (4, eec gi) zo. (9) 


i (6) RRA (8) RETER Ty. 4 fts Yetis Xit) 
来 表示 。 CRURA 


T (yy rr Yks e Xen RE (cp 1) …* n —30. 


此 一 事实 十 分 明显 ， WAS T (yis t Yks fis tiis £e) JS xt 而 车 是 一 让 次 多 
MARX uc Xr BU d 
内 此 可 知 


T (p S Ye Ye Yee Xp) — A (æg — y1) o Cea m ya) 
是 一 多 项 式 , 当 xt+1 = yn FAAEE. 因此 


T (n s Ye Xp Yes Xa = 


= Ci yos Ga m y + Gun 7 Yi E (n cs Ye e Yaris xai). 
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最 后 ,在 将 《6) 代入 8) 式 之 左 方 時 。 rto yeni MARRAK k, 
僅 其 中 之 第 一 項 所 給 四角 部 傍 是 x+ 一 yea ARG TIE Gea 一 yea? 的 倍 
fto HERH (erm y) WER. 因此 每 出 本 引 理 ， 

8| 38 4:5. 


t M. 
f -f Cal 199 da, … dag S bs (k) P^?! LA-1, 


4E. 引 理 中 不等式 走 洪 等 於 方 程 粗 


Bl b+? 
é=, RE, I&ny&P, (10) 
v=! ve] 


的 解数 . 由 引 理 4.3。 可 得 
(xa — y1) c Cu m ya) = Ga 7 Yen) £ Qs s Ye Xo Yen xj). (11) 


3E Gm — yD rn Ge — y — 0, JU xis cte DE ns ct yen. 换 位 而 
得 的 。 方程 旋 有 OPUS 个 解 . 
fon 表 一 整数 X0. Bash ceh = pp., 今 考察 方 程 組 


一 ター ん (Qv), (12) 
Xk+ — Yki 7 Ha (13) 
p 
E (yn, s Yo Ee rb Xe) = P2 (4) 
的 解数 . 


PES h, oo lo ns e Eme 則 由 (12) 式 唯一 地 决定 了 ym っ 的 
数值 。 再 由 (13), (14) 及 g 的 性 質 可 知 適合 (13), (14) 的 xen. yeri E 
ZERE. 

但 对 一 已 知 的 o, SERERE れ 。 … ， x， po Pa KJE < dla), 而 由 已 知 
的 As res Aas os 及 ze (10) 式 前 解数 是 O (1)。 因此 ，(10) 式 的 解数 

pop 


« M X 2 の) «Pe! pta, 


xi " 
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HEATHA 2-5. 
8 4. 
引 38 4-6. 命 g: (x) 是 x BARR TX, 
g(a) = goat H gebe 
基 一 4 次 多 项 式 . 命 


$ 
F= ¥ see, 


x-l 


用 At ASA, 则 当 闫 = 1，2，… K—1 時 
Yu 1 


P * d. 
pra prr pre $$ E e (yr ye tg Ge, 
"n Yy Yayi 


此 不 * ga TaN: G) 
yi ya A^ gi (X) 
ERRE, We. Gi) 
pon Yu A” gs ai) 天 0。 
证 : 此 引 理 可 由 引 理 3-3 推出 。 因 篇 如 果 yiye A“ g (X) REFE, 


RJ 
noy LP gi Gne) = 0 


的 解数 « m. 
$5. 定理 的 護 明 
B; 及 B7 已 由 引 理 4*5 ARER. 


A, (QS. 由 下 理 4.6 可 得 


F P B 
$S«PRHPRSEEXN.GxnaGdtan)D. 


和 X. 5 


at ur — fa pp fi je S8 UID 
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以 |S 46 洪 比 式 是 让, 再 对 al 及 o 各 由 0 到 1 積分 , 可 得 
fifi isit das dea < m fifi sitim das + PR, 


HWE R 是 方程 租 


3 
3 


Ay Axb— cb bci cb x 


0 = gi Hz: t 23 — Z4 — 25 — 06s z«P, 


的 解数 ， 由 引 理 12 可知 
P P 
R«WeMXd(Gbted4d—0 te うう る Pe. 


mE 43 及 (1) 可 知 


1 工 
| I 1S3 ? dai das « P6**, 
ojo 
B, AJRA. 由 引 理 4-6, 


POP P 
C, «P PY D XàXOunaGietdje. 
Ur. cy ox 


3i 3 


乘 以 1 C3 i, EH aao 各 由 0 到 1 求 積 分 , 由 引 理 4-5 可 得 


1 
f f ||" 4a; daz da & P7** + PR, 
0 


Jb RR 75258648. 


- i E 
yv- z? -roe dX 


o= atie as DKP, 


a) 


3) 
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的 和 解数， w= A? P, 
mu 4-3, HAER w, 方 程 組 


2zi wa +e O iw), 
Bl a 0 


的 解数 « PU*. MBEAN nsns ss BE yi 及 oy: 的 对 数 X od (S o- 
Te—3)-0(P. BÓ 


RE DY) Pepe, 


w 


因此 得 出 
f f E CN da, da; da « Pte, (4) 


HIGI? R (3) 式 , 再 由 (2) X 00 式 可以 求 出 
f, f T. | C'S da, da; day & PD, 
44 HRIH. 出 引 理 46 可 得 
ys Ja 5 


P P P ? 
[SP P n > > Xen» A? 61a d xa xa). 
ys 


RIA 154 |* 再 求 积分 ,由 引 理 4・3 可知 


0f 
f | f [8,116 da, da; do, & pues. PR, 
0J0JC 


此 应 R 乃 方程 组 


yii ys A i m zj onn, 


0S z Hee zas z&P, 
的 解数 . 
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依照 定理 B, 由 最 後 二 式 可 知 si, …, sg 的 租 数 是 « P-t, 对 固定 
的 si …, 2s， 由 第 一 式 可 知 yis yos yss ca MABE < d? (et bee 一 24) 一 
— O00), [dE R&P pee m 


iu. 
[ INI | 846 dai da, da, & P+, 18) 
EX Eanpo MOES 
pig 
f f jh | 541 da, daz des 人 Past (6) 
A 
EPLI 
f f f |54| 3 da, da; do, « Pt , {7) 


B, 的 证 有 明 。 HBE 4.5 显然 有 
f f f f [C419 da, da, daz das & D5**. 
由 引 理 4-6, 


P P ? 
lC, |! « PHP 3 X NX'eGisz A? Gio t xia xia xa). 


し / Y. 如 
RA | Cy |I? SERE HERR 
1 fi rift 
f Í f f | Cl da daz da; da, & Pt: + PR, 
0Uv0O.0-0 
此 R DHEM 
yiz A? r$ = z] bos — shs 
3 


yiya A? xj ーー gj, 


2nnccbbe—i 


= トー Ey 
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的 解数 ， 命 A?x3 — 25 (RR w D yy Roxs 的 一 次 式 ,其 保 数 是 整数 ). 
革 固 定 的 w， 由 (2) 可 知 方程 组 


的 解数 是 く DUU. 因此 得 出 R « P, d 
Ll AR T 
f. f f hier da; da, das da, & P^** , (8) 


B5B 4.6， 可 得 


お P P F 
lc le« m PM Etny A3 (xj ag + xb as + xa +a a). (9) 


RA | Cs ]** 且 积 分 之 ,可 得 


Et 
f f | | | C4]? da, da; daz da, & P5+ + PR, 
0707040 


H R 用 方 程 組 
6yiyz ya w = zi o — vhs, 
6yiyiys = xb o — sie 
Qc cp zh, 
0= bem 
的 解数 ,此 让 w= LA x! 万 yo yn ys Aon 的 一 次 式 ,其 休 数 是 整 烧 ， 易 
R R 不 超过 方程 组 


wt li weh) =0, 


茶 些 三 角 和 的 中 值 定理 (ID 4 


的 解数 的 « PU RE. 由 引 理 403 可 知 


R& Pit pi-tic K pie, 


lf(l(lfl 
TEL L4? dar das & PP, (10) 


如 法 进行 但 由 (8), (9) ERIE 43, 我 们 得 出 


及 


[ fL fb TE 
f f f fom dmn rr, im nas. aD 


今后 将 用 简写 法 


fio 


tfl 1 
f | Ut f Cr cs x) dx dxa … dx, 
070 9 


As KRI, 由 引 理 4.6， 


代替 


P P P 
|S,|* « P3 +P > N b eQuya A? 2623). 


Y. E *a 
此 不 g(x3) = ras + rta xy deb oxi. RA ' S |O BRUSH A 
f [Ssl tax F5 HPR, 


此 不 R 乃 方 程 組 * 


tl Pe 5 
yi A! xd — sj 十 を 19 > 


CERERE w 的 定義 


42 


23,y1 = z] d — ih, 


2yi1ya = z} b oo ih, 
0n zn 
的 解数 ， HEER w, gioi 可 知 
aj — malo — (elo — w zio) — 0, 
zcbe—x9-0 
的 解数 « rU, 故 得 出 R&P. EIF 


f [Ss da & P9**, (12) 
由 引 理 4*6， 


p = Pp P 
[5;]* «P+rt Dy, > > D e (ayy A? gx) 
3o.» h S 


RD |S |" 且 积 分 ,得 


[152 « pot: - P^ p, 


此 R AHEM 
yix xb cech 
6313233 = zl] b 7 — $i 
0= zio — zs 
0= ze 

的 解数 ， 


和 sa | 


3t ok -: f& TU PR cB fE xk X8 CID 43 


ieh B. 可知 ，R « PUO U, 由 此 得 出 
[ 15,17 da で p5tt. 


由 引 理 4.6, 


P 


p 
saps pr Se 
Ys 


n 


x 


s 


EA 
D 3€ .eOn»nnAteGD. 
3s 


RA | Si? 上 且 積 分 , 由 B 可 得 
f [S58 da & Ps (13) 
EU ET NIE 
f |S; 8+6 dg & PH+, A= 1, 2, 3. (14) 


B, WIREH. 由 引 理 4-6 可 知 


P P P P 
ICsls « P? + PY € E E“ elyirays 2g {x4)). 


RA CS)". 且 積 分 , 由 引 理 4.5 可 得 

f lcs” aa « pre PLR (15) 
PUER R 7575888 

yis ys A3 xim zi toe zb, 


6yi32a Ya = zb n — zh, 


6yiyiya m a} o zho 


44 LEM NE 素 R 


的 解数 . 
423 45 得 


f iet" da & P+, . Q6) 
重 访 此 一 步 猴 ,但 以 (5)，(6)，(7) RBIH 4*5。 可以 得 出 
fije imma pm, えー も る 3. 7) 
雇用 引 理 4.6 中 = 4 的 情况 站 用 《10)，(11)，(12) 及 (13)， 可 得 
f regse da « piis, — 41—1,2,3,4,5. (18) 
ds WRI. 应 用 引 理 4-6 中 上 = 3 的 情 宛 , 並 由 引 理 《4.3， 可 得 
[159 aa «Pe, 
Hk EA (5), (6) 及 O) RER 43, 可 得 
fispa da & Pe, 3212,3,4. (19) 
應 用 引 理 4.6 中 p 4 的 情况 ,站 用 B, 得 出 
fise da « P+, (20) 
应 用 引 理 4-6 中 上 一 5 的 情况 ,下 用 Bo T 
f 1319% da « pose, — 1212,3,45. QD 
B, WU). 和 与 4; 的 诈 明 相似 ,可 得 


| lcsl da rmm acram es. 的 明显 的 推荐 ) 


dk mm l| fs my v dips FRÜD S —— 45 


f 1C, ] 6*9 da & poi, 1-123, (22) 
f SC. [Aorta da « psi, À—12,3,4,5, (23) 
f |C [0+ da & PON A=], 2,3, 55,6. (34) 


4A; HRH., 我 们 有 次 之 式 子 


fist aq, Poen 


fissa « pene, 1212,35, Q5) 
f isi ga « pte, A 15253; 455; (26) 
f | da & P+, (Q7) 
f IS |546 dg を 35644 を スー 1,2,3,4, 5,6. (28) 


B; ZW. 由 引 理 4-5, 显然 可 得 


f | C; |? da & Pis, 


又 得 
(C; 489) dg で PHATA, iq; (29) 
f ak da, « p39* ies j l= ; 2. 3, 4, 5, (30) 
f (C, |5043 da «puse, 1212,34 5, 6, (1) 
f C, [2559 da « PITA, 1212, 34,5,6,7. (32) 


4, WIDE). 販 引 理 4-6 中 noc 4 的 情况 及 《8) 可 得 


[S| da で P+. (33) 
1 "8 


E EM 堆 EE NM B 
再 用 引 理 4.5 中 p= 3 的 情况 及 A 可 得 
[ais 
同 法 进行 得 出 
[Sg | 9419 da & PHD, 1212,5,45, 
jS, j PHR da K PHT, 121232456, 
S375 da < PHE, 


Sg a da & 卫 354+127XYe $ A -— L A 3, 4, 5, 6, 7 . 


UA o ーー 


B, 前 護 明 . 
f erm da ne, À4—0,12,3,4, 5,6, 
f |C BHR gg & PNE, à4212,3,4,5,6, 
iere da & pli, A=1,2,3,4,5,6,7, 


f 1Gs 349928 da Pare 121,2,3,4,5,6,7,8. 


(34) 


(35) 


(36) 


(37) 


(38) 


(39) 


(40) 


《41) 


《42) 


第 五 X 
Bwnorpaaoe 的 中 值 定理 及 其 推论 
$1. 定理 的 叙述 
在 本 章 中 我 们 将 寺 往 最 有 名 的 Bmorpaxop AARRE., 过 一 定理 是 


解 折 数 葵 新 研究 的 一 姻 站 本 工具 ， 
Xx 理 7 (BmorpanoB 的 中 值 定理 )， 命 


fa) = 


P 


Ci = CU) = X e (f(z)). 


z=l 


命 


すえ (& 十 1) IK, 党 多 三 0,3 (mod 4), 


を 
n): -{ 
i i ilk tk+2)+łk, & 1,2 (mod 4). 
AE O«I«oO) B, 
h- f ! Ca | P^ day dar && elk) Pile eges, 
此 不 
-aQ)- laaena-a., eg デリ を 


此 定理 可 以 钙 进 发 另 一 秆 形式 : 
.上 入 分 的 值 显然 等 铃 方 程 组 


人 1&4<k, 
l&»n,» &P, 


47 


48 : Ed b x $ 8 
的 解答 zi， …， Kes Yis UY 的 组 数 。 GAERA. HEER T, 該 積 分 也 等 
AT AZ EUR 


人 
Tt STTIL, 
HERM. Ar X= nT, ニャー アダ 。 則 得 
f 


" 
D (XHHT E (Y, +T, d1«^&k. 
ュー1 EE 


展开 此 4 方 , 易 砚 此 方程 粗 与 


\ 


E= 三 Y, ISSR 
mm +=1 
完全 相 営 . 
LWA (0 ヶ所 2 ち ) 
f P C; Cer SEN day da 
< [fle tmi du. 
故 由 此 定理 ,可 知 方程 组 


r 2 

>a- j= N, 1«^xk, 1EzyxP, 
Mul ャ =r+ 

的 整数 解答 数 


x ca Ck) pra- Ittk+1) +8+e A 


HOERUEGOSMASNS[BR 5.1. EERE T HERR ETIE. 


BrzaorparoB 的 vh f& E SE A H fÉ BW 49 


82. sl E 
引 理 5-1 @P=RH,R>1, H>1 


1I&gpcmnEv-gngsmH, >, 
IER m.cc. gx ERRU Xi xs Eka] 
—odTíg—i)R&a«-—otgR, lwl SP. 
PEHE. HERH n. cin 中 使 


stye tri, 1 €&&kK,. 


各 在 长 度 <S P O«AhsXx) nS 
x RH RD 4 
SD bk — 1 此 引 再 显然 其 实 . EERS & — DRE. roo 


R を 
x, Byn の っ 从 是 通 合 引 理 的 村 求 的 二 整数 组 4r nc 2 b aam 


va] 


EM o, 及 cr XE cns 及 necs ye 的 次 切 等 对 称 画 数 。 白 引 理 
中 的 假定 ,可 得 


[s —5s|[XP-7, «^k. G) 
由 (2) 我 们 可 以 证 出 
]lea— e| SG を の に し 14 ん B) 


HUN LX A— 1 時 , (3) XURMANON. CRE (2 式 对 1. 2,05 4 — DS 
JU. SUBBDTEDSESRCR IZ AR 


$98) 5-1 435i; — 0 7 C71) の 70 


| 


50 推 4 — Xx Do i 


5 — 01 eid の ョ ュー…ー(ー042 =0. 
HH jas $ P, jsej «Ek P, EE IS? <h 


lar ssas eis |S f arm arj | oi tio ind 
v Dp 一 1 ME i 
«(Qno 0) pP (It) Rt, 


当 AO 村 ,我 们 得 出 


«A( eni Eoo) 


f が 
| on — os 
i 


«1 eed e ae. 


当 通 含 |X | 二 了 fX. 
E(X) =i (X — ri) (X — zi) = (X = y) XW 


< T UCET oi m 
«X ol tt « t2 mr 


H5 | yxa— 5 i; ZR(?—1,2, CN, er 1), 故 得 出 


REL yg — ze | S | 6x) amaa) = VO S 


3 CRE me i- 
«3 GB. p any. 


由 此 可 見 , 適 合 G) 式 的 xx 的 个 数 <O REDIT. HAER x, 


' 
"Kà-2 o» me ss. 


Y=2 


Busorpamos B; + ffi 5E 38 X R SE m9 5l 


ーー 
FERE < 74 所 ぇ ー 1) HHH. RIAIR E, tr s tta 
的 组 数 


x Q(k — 1 H)ia-D&-2, 
d 
(2 (k —1) HIRD (2k Hy! « (24 HIRD, 


郎 得 出 本 引 理 ， 
引 理 5・2 fp c1. 在 引 理 5:1 的 假定 下 ,整数 租 roos x 中 ,使 


tto ta QO&RKD 


各 在 長 不 趣 過 QU (KASR) 中 的 租 数 不 超 过 


《2c) Q4 HGR- gian, 
1 


证 : 把 第 4 个 隔 闸 分 或 


lc O01-WN / 0 十 1 
份 ;而 对 每 一 价 都 应 用 引 理 5.1. Hit 


所 以 至 多 有 (2 0)*O*4-!) AU. 其 中 之 任 一 都 適合 引 理 5.1. 而 加 每 一 
RAREZA QiHOSUO 組 解 , 所 以 得 出 本 引 理 . 
引 理 5-3. 一 址 整数 (ns csi e. TE eB, miexi ZE 


位 組 : 其 中 至 少 有 k 个 , 记 之 需 moo o 適合 


Eia. ~ Sd üu«v&k-1). 
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非 佳 位 租 的 个 数 最 多 是 
bl 3 Ht-!, 


$6: 把 ms cos gs 依 大 小 诽 列 
lg XmXx-xm 


Bbs gen og 考 此 組 並 非 佳 位 組 , 則 至 多 有 ぇ 一 2 個 了 適合 ん >1. 

全 讨论 洽 有 o (0 o< k —2) 个 了 着 合 九 > 1 的 組 . med re 
位 置 的 个 数 蚌 (20. HASOXA«H—1fl«an«H, 所 以 不同 的 組 
数 至 多 是 


( E npa giis, 
故 非 佳 位 组 的 粮 数 将 


5-2 


< x C Nge -1-0 < (1 + 2P- HC! C3 HAC, 
2-0 


因 篇 对 床 於 一 组 固定 的 《g1，…; no (ne co go) 的 组 数 是 5 !， 所 以 得 草本 
引 理 . 


$3. 定理 的 证 WH 
引 理 5.4 GHEARR). 命 BE» 于 大 (二 1) +k MER RA 
[1 lgo ai 
me p 
AJ 


feculo CO) 1 as am < (78)® max C, 7) gctenenttm x 
W 9 


1 TT 
x I LC, (9177) 26-9 da; … das. 
o 0 


Bumorpazog 的 中 値 定理 太 基 推論 53 


HD BUE $22, 命 表 一 適合 Ks < 7 一 1 的 台数 。 分 CC の ) 
篇 2" 部 份 ,每 份 之 长 度 R = 02: 


部 EJ 
cQ-x XE euo = E Ze, (定義 ). 


g=! lg UR Xx SR, 


fr Z= (Ca QU. W 
s’ 
クニ D Zi Zet, o 


M 
此 处 Y 表 一 和 ,其 项 数 晨 多 是 M〔 售 合 将 常 有 此 种 了 解 )。 XE 
Z: = MS LAM (2) 


如 果 poco g 成 一 佳 位 租 ， 则 Zono ss RAEM, TA 2/ RZ. 
HEIR 5.3， 非 佳 位 的 和 的 个 数 不 超 过 5! 3 274-0, 把 非 佳 位 和 Z, 中 的 每 
一 因子 分 篇 二 份 。 如 此 从 一 个 非 佳 位 和 Z 得 出 2 个 和 Zoe. PR Zs 中 所 
得 的 佳 位 的 Za 的 个 数 星 然 不 超过 


2 の 3 ね 7 こり ・26 = Melon, 


佳 位 的 Zoa 用 Za 36m. 再 如 前 法 , 分 害 非 佳 位 的 和 。 HA 2 一 先着 非 
佳 位 的 ,所 以 我 们 能 锡 开 始 。 重复 此 项 手 闭 ,由 “= 1,2, …， 到 7 一 1， 而 用 
z, 表 所 有 的 由 非 佳 位 的 Z,-: 所 獲得 的 Zo 於是 得 
9 + 
Z=}, ÈZ, G) 


此 在 M, = 5162747D, 
2) 由 Schwarz 不等式 可 得 


Lj M, , 2 » M, $ 
CORRET PAPA PEA 
sl s=l 


EL t a x* E B 


我 们 可 假定 Zin mw 0X «m 1) 的 go cs gx 適合 引 理 51 的 要 求 ， 
不 然 话 须 重 济 足 码 朗 可 。 HERR PORTER IC NEA, A 


h 
1 i20- 
| Za 7 Za |? ラー ィ 23 w^ 679. (5) 
I 


把 Za, kc 1&i« B) 分 成 
[Q27*/(Q-*— 1))| - 1« 0 27 (Q!^*— 12)! + 0*2 < 
« pasa gi- pt Tix 021^ 
(EB 4«2 «0'«0!7) 部 份 ,每 一 份 的 形式 是 


C= € ginti 


此 处 * 経過 一 長 く 0 の "一 1 的 隔 间 ; 即 有 一 整数 o 存在 ,使 


eXx&eoc0, 0< 允 和 0 O0OxXoszgRsxO. 
利用 Halder 不等式 可 知 
6 pl~s agies 
DTP (s le p^ « (9215-0: Se [c*pe-5, (6) 
BG), G 及 (6) 可 得 出 


L] s . = ` 
|z Ps pen M, (0 21-sye-o- > |Z,,V iix Zug 3 ONE (7) 
し gm 


此 不 N, =M, (b — k) Q121 = b16 20670 (6 — k) Q* 217, 38. kR 
FA (0 Xa x1, ,0«o S1) 求 積分 , 得 出 


ff Z|? dur da «LL y E M, (Q1 2!-:)28-9-71 x 
9 0 c il 
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af I 1 
x D Gof Za 2l Zal? {C 20-9 darc dap (8) 
3) A 
ffiz 本 Ze l? | C* [10-9 dao di (9 
9 MEL ue 1 1 € e ) 
ERTASI EA R: 


at kth tyt t yha md bee en e ae 
^s) 
此 处 炙 数 y X y 在 形 如 
o€«y,y&ot0 (MQ 0, 0xox0) 
的 隔 间 中 ,而 x 及 x ER 
(gi — 1) R: «n, x KER, 
之 中 ,而 5 安 ? 一 1, E: Bist Bk AAi 5:1 的 条件. 
E Xo RYtw Br Ry H O) 式 也 就 是 方程 组 
Kioo t Xi HYLA HYE = XPH e H XE + YY Ho t Yoka 
(< を (10) 
的 解数 ,此 上 处 路 Y 在 司 開 (0, の) 之 中 ,而 X; 及 Xi E 
—-wet(g-)R«X,X«&-—etgR (<o<9) UD 


之 中 . 
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若 先 固定 了 X. 则 X BAHIA 5-2 的 條 件 : 其 中 2(2ー る ) 及 
H-2.HA X 及 X 的 组 数 不 超 通 


R (a (b — K) JE (2 k HD gie = 


= (4 (b — k) (2 KJG- D 2P4- り 4 g-ktten, (12) 


又 对 已 定 的 X 及 X,Y 及 Y ARTER 


1 
E | Ca (Qi-*) |26-9 da, >- da, . 


CLE < (1i 142). 所 以 ,党 1 で: ター1 時 
[1] 0 


fi f | Za, 7 Za l? |C*72679 da dag < 
0 0 
< (4 (b — k) J (2 DKW-D 20k 22 の 24-34+) x 
x fe fier pe-a da, das . (13) 
0 0 
賞 = ?9 時 , 我 何 用 極 題 然 的 不等式 : 


bek 


13 
Zac Zi, | | C* [20-9 Za, 1 day & 


x LN -f : C, (O°) [20-0 doy dar- (14) 


Q", 所 以 


EL 


Hi5^ »2dogQ0/klog2- 1, log2" Z log Q* —log2 = log 
Q2ot« 25, LAA 
RH ES O24 2728 x 
x 2-204-M G0] OakrD (O ARD < 


« 2720&-ik( S DT QAAR ERAH) 


Hán (13) SOR 5: = 7 PAR, 


Burorpauos 的 中 值 定理 及 其 推论 57 


4) 結合 (8) 及 03) ( 当 :二 1,2,…, 7)， 可 得 


fo foe o mam a <7 X. M, (0 2176-01 N, (4(8—k))? x 


FS 


x (2 gy A-0216) 725 gato iom f -f |€« (0-9) 120-9 da... da, « 
0 o 
E 
«c € 27: - M 1) 24) gük- 38D 207 4)8 x 
ェ ー1 


1 1 
x fo f lector ae る 


i 


1 
Pe gi-iwenee-ns |， f, C, (Q!-9) 26-9 da, -- das, (15) 


此 不用 了 不 千代 25> FAHD E24 bZ 


c= (b! 6) 226-0 (4 ON (2 RAD 
Bi 
c « (28)* (4 E (2RKY & ((12 09 - A2 20 s (7 b)”; 


所 以 本 定理 党 922 RRR. 
5) 假定 ?<2，， 则 


の /ig 2 «2, 即 0<4， 


把 Ci (0) 分 篇 四 份 ,每 一 份 的 形式 如 


nm £ erid, (0 < の Hoco). 


で 区 りか 


用 Hilder 不 等 式 得 出 


4 4 
!e,Q) Pg 4n > (Ch e amt Qaa >; hetitai. 
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dE 蕉 单位 方 体 .上 求 积 分 ,得 出 
1 1 ， 
人 | C, (Q) [7 da = dau < 
4 
x 4-1 tl-a) > f f | C* 1679 da, da, S 


" 1 F 3 
S 499 -e f e f | C, (9177) [206-9 daj- da S 


1 i 
x 4% Qit- Me 1)26- 02 f a f | €. (0179) j28-* da, --- da, , 


WEMT 25 > k(k +1). 故 得 出 引 理 5-4. 


EGET. 仍 如 定理 7 HRES SD DRE RÀ M 
f, YS f | C, (P) 回 da T das < (7 4 (log P)” p3s-ik(k+l) +8 


尖 定 理 显然 是 定理 7 的 更 精密 的 形式 . 
38. 和 如 命 Pi-* 委 3， 则 了 < 9， 而 本 害 理 竹 须 租 明 。 我 们 假定 PUT» 3. 


Hi P2 e. 
当 【= 0 时 ,定理 题 然 真实 。 今 在 | LARANE. 假定 此 结论 对 1 一 DR 


€. 由 引 理 5.4 可 知 
P= f. | €, (B) |? das 7 das «& (75) PH-1E8De267 x 
x (log PY fi- jj | C, (i79) 12679. day das. (16) 
BIRNER I- 1, s- k 及 PI 代替 1, :及 P, 可 知 沉 PP ">3>2 
BS, 


f s | | C+ (Pi-*) pen da, … da < (7 su (log pye-n x 
0 0 


x pü-2 Q-21- ib eM n a-h (17) 
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由 (16) 及 (17) 弧 結 出 本 定理 
$4. 定理 推論 之 一 
定理 8. 6P»LGDIROCI IR. Xd PG) R k Xu 
Bil RC, RU 


な 2e 
¥ «laf (x)) | " da & (log P?! Pr-&*, 


f, 
9 x 


YE 


8-l ak 1). 


证 : 如 第 三 章 定 理 4 ROMAN. EIER PLEUE f(x) 是 一 束 傈 数 多 项 式 : 
f(x) 2 Aa x* t cb Aia t 45、 


方程 
fz) to til) = OD キー オキ が る ) 1«»sywP, 


的 整数 解 之 租 数 显然 等 於 方程 租 


Ns ek (1) 


的 解数 ,此 不 Ni, s Ne 适合 於 
ANS enn UNIS S U Ns « P^, Q) 
(注意 ro enza Yn cts Ye. No cos Nie 都 向 乱 未 知 数 )， 
gt N,« P, HEU 
る pitz- g pitt) 
組 Mi, …, Ax 適合 (2) 式 , 因 和 Ne 是 由 Ni os Nia 唯一 地 决定， 
HEA Ni …, Na 及 Ni，(1) 式 的 解数 等 论 


^ 


60 t x X uA 


1 f rd 
f. fil È ea Y drain 
由 和 定理 7、 此 积分 


«jn, 


x (7 5)*! (log 199 ph-HhQGrU)es. 


T 
S etos -+ as) 


g—i 


85. BAFER 


3| X8 S mTl A 


RE y MAR 


AE MESE 


(ay) & : fErEfctg 


的 整数 y EC 2( ア 2 て ), SABRE. TE 


を て 9 [ 
yefts 4 ピー キー っ 13| 委 1， 


il 


q 


2s 1 
eC- (Nra キー 十 Na) dais 


à 
d «din s 


da * 


(1) 
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FERE c hf 9f. 


如果 g さ 2( リ +27r), IHR. B = 経過 一 完全 剰 係 系 , mods, 
則 = ニ メ z 二 [cz] 也 是 如 此 所 以 


PECEXACAN 
ay 7 ， 
XEM 
~t Se~ [e] t &o (w) X&ce— le] キィ く 1 十 て. 
適合 不等式 


VctT&w«gq-T-—V-—l (2) 
的 w 題 然 也 適 合 不等式 
の 十 す (ze) V 


M ue n visis s 
q4 a q 


而 运 蕉 不 适合 (1) XX. 适合 (2) 的 整数 w 的 个 数 之 4 一 2V 一 27 一 2, 所 
以 適合 (1) ases Ede 


2 一 (2 一 2 アー2r 一 2) 22V -t2t -2 €&2(V € 21). 


引 理 56. 命 Y21. Xp Ano doc ode» EA 


Ao=1, |All EGC DY 
的 整数 ， 划 由 方程 家 
«2 (ta B) 


SIPURHÉE (e) koo Gne 1) Æ vi t ve DEA PERS, HERRAN T LET 


k 
ED kohet 1) a= Eisen, (4) 


62 HO & k Ë mm 


a, = O (Yi7). 
证 : A r= k ORGRUDHURSURE. 假定 对 k, 一 1,…,r 十 1 時 , 过 
SERAH. 由 (3) 式 可 知 


(KHI elt D= lkl) e Gt 2) CE > (EPa w= 


szit! 


k 
= キー キー D (ass AD GtD me 


smrti 


" m oW (sl wl 
-(T1eQ0-2)5n— 3 ( * ir E DEA 


s=r+1 «uet 


当 テッ >r ァ 時 , 


三 1 s! 
m= EQ ) タ 4 で Pr 
显然 是 一 整数 , 旦 


an= ol EX ^d POL 


7 十 了 所 


= 0QeYc)y-0). 


an= O1). 
引 理 5.7。 CESDET AE DEL ES 
(sse E ie. 


和 过 引 理 是 下 面 不 等 式 的 推 才 : 


{it D S (8) (G2). 
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3| 38 5-8. 4p gu …。 al 是 实数 ， 
f(x) = gk を 二 … 十 gr r。 


假定 我 们 有 以 下 的 事实 : ép 0 <ô <1, T 是 任意 整数 , 则 


in 


此 不 符号 O SPCLÓRRQTEUAD n.9, Rok, DO ACHT E u 0: 都 是 k MA 
数 . (OGEBOEOET EUIS: 
8r Benco Bl RER. 


TEP 


E eG) | ja dag = O (Pa- Kat +2), (5) 
ェ ニ アオ 1 


F(x)— Bist?! Ee Bx. 
Xdrr PHAR 2x rod RE E 


|&-|«-l. (071, asr, (6) 


RUÉHMI— 工 ， 我 们 有 


(P-e) & lose, 
S e(F(x)) 2-0 cx, 
2, sf. quo Mean 4 pr-l pr 
u Jr d PU XgsP, 


sti 


id: Gaag Bwsorpanos 所 发 朋 的 )， 沼 0<y 委 Y< 了 时 , 命 


Tb s 
s= € ein EO) È eG). 
TH xzi*] 
m 
$ (x) —-Yuxrcleeec MN f 


"TTE a 
=y) =- Fo) = 


= (REI) Bearta (1) By + B. (7) 
显然 有 
iSol=|S|+29y, |91&1. 


En 


" 
[SI & Y S 15] - Y. 
用 Hilder 不 等 式 峡 次 ,有 


+ ぅ 
js [^s 2^- (ee x ES Fg T ys) = 
PETI 


Y 


6 uo 
= の (Ys m e Yn). 
ysl 
fir 
T+P 
Si X c(auscteec aix Bust. 
z=T+1 


对 一 辐 定 的 y Yrs Y BE. 分 対 論 適 食 誰 


1 


(gi 一 Y) S pes Yee {gi 一 YO € à PU Y, 0a <l, 


的 实数 租 gg。…, os 如 此 所 得 则 的 (ar …, a) 所 成 之 域 ,用 Q() RE. 如 
PECTORE a4) 在 Rly) 中 , 則 

So = S, + O CY), 
序 得 


f So [= 0 (LS; Pa) + O (Y?5), (9) 
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联合 (8) R (9), 可 知 
[5 75) c Oo 


积分 等 式 两 条 ,其 积分 区 域 是 y), MF 


| Sir OQ (pikéetnsk yt | …[ J $ pu da, das) +0 (Yan) , (10) 
Riy) 


此 不 用 上 了 


k 
de, da II (p-€*D y) := p-Mit*D-t yt, 
255) a 


SEHN: 有 多 少 個 不同 的 y, 使 QC) 皆 包 有一 回 定 前 貼 。 d$ Q6) 及 
Qly) 有 一 公共 点 ,到 


{Yr O) — YEP Y, 1&rX&4. 


fr o= Y, G) — Yo, m = Bray —30 & 


s-r+I — serti 
y dcwyo 二 


As = 
y— y 


由 (7) 可 知 


店 引 理 5-6 及 5-7 可 知 , 当 1 ミ テ で を 時 


[EAL tg X Il = 


rísi 


66 fX O &£ — X 数 x 


Ems of > Ys- p--l y) = 
に さだ マコ 
zO0(YP-r-), 
以 > 代 > 一 1， 则 得 , 当 2r «kt 18BF 


(Na o-xjeocro, > an 


1€ysY. (12) 


由 引 理 3.5。 可 知 適合 (11) Æ (12) 的 y 的 个 数 是 
o(Cg- «6 * 3) (FA +1). 


(NE q> tP RYP). 
i k 維 軍 位 方 購 


LaSi, e, 0 Sg «I 


中 每 一 点 (my … a0 ERIS O (e t1) 个 20) (y = 1. Y) FRE 
上 ， 所 以 由 《10) 可 知 


[S jm O (Ditta. 1 Pj fi | 5: P7 da; -+ das) + O CY) = 


2ty) 


1 
に o( rearnt マー ペー Cate Es 1) EN | 5,122 da … da. ) 4 


TOY), 


y -f 15, [i da, = der S f, čis f; | PE | 25 da das 
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A (6) 式 可 知 
Js Pa o( piens yst-n p 十 1) pu-k wann) -O(yn)- 


T. o (pasis yi Jp E 1)) + O(). 


3x 
NEL ol UN m 
[7 memet EFSI, 
Y- f 
i 4 Vr p 
[ Dt (a) me] +1 党 P-ga s i, 
即 得 出 引 理 . 


引 XB 5-9. 和 与 引 理 5-8 的 假定 相同 , 当 1«2«P 时 


T+P 


s= > eQq9)-0(Pa-9». 


ォ ニ テ ャ 1 


证 : 分 此 和 人 鍋 不 多 於 P/2 个 部 分 ,其 中 任 一 部 分 的 长 0 ARAS g Q x24 
由 引 理 5.8 Hg 


* ニ )+1 


s P t 
i [E max | 


$6. 定理 推 项 之 二 (三 角 和 的 估 值 ) 
定理 9. 用 下面 的 表 来 定義 o. 的 数值: 


| 29 


(30 (51,130, 319 | 768 | 2 が (2log k+loglog&+ 3) 


AE BER 


1 
|«-^jed. Goen Iar: (1) 


68 LAE NN NES 


Xd 


(ra7 a*t) d1«q&«P. (3) 
W: EDAX 11, 吉 结果 可由 中考 5.8 及 5.9 CErB 8,26, 04724 + k 1) 
及 定理 5 直接 推 出 、 


営 ぇ >11 時 , RHPDEJHSIEHS 5-8 (其 中 9, —9(£ — D). m? 的 定義 見 
定理 7). 出 定理 7 可 知 


bes ne Q/G- ico) 1) 
«(pe +n) bia n t5))« 
«(pesi e ea- p). の 

ERMET EAR RHET: 
EAT: 当 o«««j. M (一 2 和 1+2xz。 Xt 
pe [25g eee] + 1, 


— log (1 — LR) 


LU 


I< k&(2logk t loglog &) ti 
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e(-1)««,. (6) 


Jt HEY 


EE NEM, MM IM 
og (1 — I/À) ($+ e t ar T ) <a 
d (6】 也 同时 说 明了 (5) MERE. 

所 以 向 R99 有 时 ,有 


うる (っ E 2) Glogk + loglog ) + 24) (1 T en < 


«pg (2 lag + log log Å +++ L + Jog log 4 3 ! 


1 
L 二 
k' logi hr " EXE *2)« 


<24? (2log Å + loglog $ + 3). 


S (20 式 . 
同样 的 方法 ,但 用 引 理 5-9 fCERSISE 5 8， 我 们 可 以 得 HH G) 式 . 
定理 5 及 中 理 5-8 的 另 - -推理 如 次 : 
引 理 5-10. jk co, 間 在 定理 9 的 条 件 下 , 当 PKg W. 有 


r : T- +e — 
る ao AU (ys. 
sx 一 | 


E k>9 时 ,日 前 我 们 不 能 获得 出 如 此 精 笨 的 结果 。 但 篇 了 以 后 的 应 用 、 
我 个 先 答 与 如 下 的 初步 的 结果 : 

引 理 5・11. 設 à, MEE 9 的 人 条件 下 , 当 Sg PW 时 ， 
有 


ý 
Dao g movet, P 60 Hog k. 
mt 
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证 : 由 引 理 5.8 我 们 知道 


P hwL 3 O 
> gini qc pi-e (P - Aye ee 


1 -k-i 
«p nt 


此 不 8,— 8(k — D. 取 
| 
Ri 
I< 4klogk +1 
ace - Ded. 
Jean) (4) 式 , 可 得 
(2649 す を すり /( 寺 一 引 < 
< は +224)/( 夫 一 * sS 


< (4 k? + 8kĉlogk + 24) 4k 4 = 人 < 


< iet (a + A " nar) -4< 


< 4k? log & (8 + ar) (3) * 


< 60 k? log k. 


MIRE: BLE[HU 5.12 更 完整 的 结果 如 下 : HOR«9 及 PaP 时 ， 


Se BusorBanoB 的 中 億 定理 及 基 推論 


P lar 
E giri «c pi-ve (4) , 


rl 


o' = k? (3log Å + loglog & +5). 


过 一 结果 可 由 以 生体 明 的 定妆 16 推出 之 . 


第 六 Ñ 
合 有 素数 网 数 的 三 角 和 


8 1. 


本 章 的 目的 在 蔓 明 定理 10, iS EJ SOEEUGSRUAMUCORR. 定理 10 基本 上 
是 HM. M. Bunmorpanoa* 所 创造 的 , 仿 仅 作 若 干 必要 的 扩充 ,使 其 能 狗 天 合 地 用 
到 本 书 所 讨 渝 的 问题 ， 我 们 常 以 工 代表 log P. 

定理 10. 命 0<0<e(k)L* 及 


5= D5. (fp)), 
ms の ) 
x 
Ko Š att a itt eas (hg) ニュ, 


而 an 是 实数 o 3XEL'Cq«PULT. SHE— 0,20, 022* (otoit) B. 
常 有 


|S] &« e () PL7^ 97. 
82. d T Xm 
8| ER 61. do «2"—185fh 


EU Ca): = O (M (og M) "2, 
[m 
+ Toyas Mamenamuuecrozo uucmumyma, Tóuaucu, VIL, 1937, 1—34, 35—61. 


72 


2cHOHE EDUB Ei — fu 73 


JOE € sme sae T MURS 
(log M)" & es (4 (e). 


Qf. ”由 引 理 2-5, 我 们 得 到 
(og My* E (4GD' & E UL“ 
zz wm 
« M (log M)! «M (log M)". 
由 包 印 得 出 本 引 理 . 
8| Æ 6-2. dp] E—IESERE (<La), 0 是 一 « L^ ERR, 


Ko att ta (hq)-1, 


此 不 a 是 实数 。 ER L <q L REF 


2 Z2 (so) + 2k gs + 22672 
時 , 


$= Ð eG) = 0P L9), 
xp 
ixzt nud 9) 


此 不 Pi = P/Q 

证 : EHA demi (mod O) HIRA, WASHER. 命 ど 
TEMEAU ERR, H EKRTARR r= + 8 yU, 0) 的 形式 , 而 
0 &y&P=PQ, の /97. PVAS PIAR 


$8 EEP = が 0.7 , 


ya: 


P k=l, 5T DIE 18 得 出 ， 


Isi-| Eeti uu e10 区 人 PE 的 PT 


grz 


n ANNE NN 


BUE k> 1、 由 引 理 3-3, 3-4 Æ 1-8 可 知 


pe P: 
[str pittore pitt S in Ps m , (1) 
2 i 之 „È min (Pe 2( パ の 知る 二 
或 写成 
Life aai E 
此 9l 代表 前 式 右 邊 芝 条 . 
命 
z = FAQERTE EL, (2) 


M > «7*5 Qt kl PE =M, 
对 一 固定 的 z, (2) 式 的 解数 < 47 (2). 由 引 理 6-1, 営み 210 —L 時 
M 


M 
ps &P, D'a? (e) HL 之 min (Ps = ins ) < 


M 
e . 1 
&ML^P, 十 2 min (ns. 72 U zl) jk 


(Hijt log M > log P). 由 引 理 3.5 及 MP, « I5 QU PE Pc pt LU, 
可 得 


S «urna L (3€ +1) Pa alea) « 


« pt (pntsd ei 十 Lortkinted)- otl). 


2; = 217 (ao t 03) + ko t 22472 — 1, 


Hih c2 2 Cao + oa) t2ks d DUO 


OCHO EO Er) — 78 $1 75 


E «rn LM le RI. 


代入 3) 式 ,得 
[S | 下 -人 


BI 


S&P L^. 
引 理 63. fri BERK (< の), 36 
2-3 Xe(üdmp, Ka) = É rtt aat H t a, 
JE (0,01, 8E a 都 是 实数 ，L co LPL 9 die d 経過 一 適合 大 
之 条 件 的 正 整数 租 


2 
D«d«D, 1«D«---B, D'«2D. 


文 圭一 固定 前 d, m 経過 一 適合 永 之 不等式 前 正 整 敷 組 
Pld < m s Pid, 
此 不 r 是 一 正 数 。 ia L <D < PEL 時 , 並 在 條 件 


242 Ptas, oe (2k d 1) 0s + 2*1 aq t+ 220670 


g > 2k as 2/5 go + 20870 


之 下 , 我 们 有 


Q«PL-^^. 


76 LAM GENE ME 


3f. D BWER, fr PQ—1BJD]. 用 Cauchy REA, IA 
19 け < の | Ee (1 dm) p= 
= の b Ee (LH ua). (1) 


此 不 x 経過 所 有 有 適合 < x+ < D” 的 整数 ， 对 一 个 国定 的 x, m 及 omi 都 经 
過 基 一 適合 不等式 


Ted 
的 整数 组 . 
fg (1) 中 和 号 的 次 序 , 则 得 
! T ak k 5 
a spP E Zeé(4 Bat (mt mi t+), (2) 
m m x 


HE m 及 m 経過 基 一 遮 合 於 
0OzmsP, Q0«c«m&L 


的 整数 列 , 而 对 已 固定 的 m 及 mus z 経過 所 有 適 合 誰 


max(D, $ -E )«s« min (v, E A A) 
1 
的 整数 ， 
2 X 
ヵ To 
| € xi B azt (m — mt) 十 …) | «Y Sys (3) 
$ 7 / F 


m x 


cH Ys ud f3 77 


| k 3 
9y 一 bze dk xt (yt TETS T 
其 中 r RBE RIAM PAAIE R: 


" 
max(D*, 2) <r min (2?% 2), 


D” = max (D, P.) " prs min(p', 一 D). 
m: m 
应 用 引 理 3-3 及 3:4 可 得 


m 
| は = But bey | g 


ぐ p*-i- PE 2 (Rm お ・ を )・ 


5 


对 y REN, SERHAEISERT TS: 


$1s,|*«p?- s - と | (rot nt) ge E) |. (1 
y 8 


3) 3$ k=1, H 


SlyFep る ある E. (2 5(&)|« 
<n% min (Po, qug)» È nin (Pa - BET の 


«»(7* + 1) (Ps + qlog - 


Hi (2) RA Cauchy 不等式 


78 堆 k XX DO 論 


12" «D^ on E 15,1 & D Pe sa V ^ Els te 


mi 


M2 
< p a(c. + 方 )1+ -gd )) 


郎 得 
< 人 llogq , 4loggY]" 
Re T + — 十 DP “< 
« P, {Lams 十 也 -5 十 L3es-oe*1 十 Lu-ernyut « Pipra " 
此 应 用 了 


srl+to, 65245989, 2,2203 T lt 469. 


4) [BE *>1. 用 Holder FER, fF 


まま (Gen 


t A 
D Dp , Po zi 
«penn ST... Ee Byte e | (5) 
E &à 5x 


由 引 理 3.3, 3-4 及 1.8, 可 知 


EX E 


p2 x à : à; 
« pp a E min (n. TH KREE TESE! j 


BE. m (CO 及 《6) 得 


> Z| z By -&) |y 2E" と peetci-n pit z 


[EUER E ROUES EU 79 


xu 一 ! 4) の 
TO RT i 2{ ante Eon mi] 


5) ”此 和 中 适合 
£86 mot ei 
Bog dn 
« pix! yet (二 à) る DIPTI pit! (Lon + Laon), 
叉 適合 
和 = 
的 项 数 4G), 生生 站 可 Dt PEU. 定義 Ea DE PIC = M, K 


CD, (8) RBIH 6-1, 如 果 ao > PRAD 一 1， 风 得 


UU 


ge 
(X S x | > e (4 t y* R! & us PA f ) < pet! pr! (L-a + Lea-ss) + 
E m 4 ? 5 
を 2 を ーー pikci-à 一 os no i (^ -— -— M. 
TD n (m Pit L PL Po, 20 sq) (9) 


由 引 理 3-5 及 M « Lim DEP, 可 得 


M 
之 min (Pa JET) « (= T 1) (P, + g logg) & 


9«z4M 
«Dk ps (Littos~e 十 LUtDesces*!) 5 
代入 (9) 式 , 立 得 


pet 
Y'a 


(x s | xe KRE e Ot mt) 


m A 


80 堆 Ro 素 数 om 


« puc! DEC (L-as + pee p perkbetes-e 十 Lost (ttl)os-a6+1) , 


6) 取 
2; = gs T 25 eq + 290€ 70 — 1, 
mb 
の s 2 2 0s, o, > (24 1) G+ 27 gy, + 230270 
及 
a > 2k 2364 ， 
可 得 
d ME & 天 -2+1 
XXIX renenot-s25)| KDL a, 
gr Dum q 
由 《4) 得 


È ls |* DY n, notio, 
» 
用 Hilder 不等式 , 得 出 
E 274 
Dsl (DIS «pni. 
y » 


再 由 (2) 式 待 出 


10|? < DP, DPL” 


Q DPL” KP L”, 


$3. € M ny m Uj 


1) JH fORBEUR Ot VP EEXCEERIAERE.— 以 (4) RH 的 除数 所 成 
的 歌集 . WAAMA, PTS 


含有 素数 变数 的 三 角 和 81 


$2 Su(d))s,--O( P), 


é&P 


此 处 (2) 是 Mobius 夯 数 而 


Sa = D, e (fdm)). 
リント マコ 
dmt (od Q) 


2) 今 先 估计 


S= D pld) Sa, h=? lotoa +t 1), 


agl?! 
的 値 。 在 引 理 6.2 中 取 1— 4, o= hn の ーッ 及 co+l RE co 則 得 


P 


一 90 一 上 
a re 


[$.1« 
(此 不 用 了 o È 2Ro01t2* (lott) 220672), He 


$,« > d L-^»-i«PQ-'!L-". 


acr xcd 


3) ”以 (do) 表 (4) HEUTE ET RR RACINE SS, ip (4) 表 其 余部 
S. 命 


S= S gp()s-T—T, 


Lia) «P 
T= め e aE D SG 
Lic(a) gp LI «tap 
La 


AERE To BIS T, 可 以 由 同 法 得 出 相似 的 适时 ， 
4) 討論 To 的 一 部 份 


82 _ 3É LAE NE R 


To 一 È 5 Ac m$ (ace1 2905. 
DTP ER 


瞻 此 和 分 答 と) 份 ,每 一 分 和 的 形式 如 
D«d«D', の <2 の . 
JA 8 代表 其 中 之 一 -如 此 则 


0= € Fel(flam)), 


此 处 4 経過 某 一 適合 於 
Dcd«D', D'&2D, Lh&d4zPL* 
HRAL BEJEN d, m MEH 


0 < みく 二 。 mdzz:(mod O) 


的 数列 . 
在 引 理 6-3 中 取 1=1, 04 = D, 05 = hu Jg = hz RDA Go tort 1A ao, 


则 由 c Coat a +1) t 20670, f 


garie n 


T, «L|9j« $5 L-^, 
5) BTE rs dis Bn) TAR 
a Xe GGm). 


此 处 d 経過 (4) 中 適合 


LEER 41-3 CEEE 8 


PL: <i [P 
AiB, E XI—PIAM] d, 経過 適合 
<mP/d, m dzzài(mod Q) 


Lori MEE DN 


7o — $5 T (m), T (m) = Sie(f(4d m), 


此 不 m 经 过 整数 
太一 1 2,…， [Li]， 
而 又 一 固定 的 m, 4 则 经 过 通 合 图 
PL <d «T 
的 整数 ， 


6) 以 (@) R 人 do) 之 分 集 ,其中 整数 有 来 因子 之 L* 者 Qs och); 
而 (dy) 表 共 骸 部 傍 . FI 


T(m) =T (m) +T (mh T'(m)— DS, T'(m- X. 
tda) tag) 


(dt^) PREA PL < 4 « D ico eB el A TRPE ER 1 0 
个 数 F. G) 7 無 天 於 一 的 下方 因子 , GD 7 適合 不等式 


P2 と リア 。 
Gi) 7 前 素因 子 不 大 於 L*， BELS s ARATE 


Ls» Pn, 


由 此 得 出 s> ; L/Q log L). X 


84 LIE GN NN SN. 


d (i) = x »2H0: bs D >> Lht, 


由 引 理 2-5, 
FisU&Y 2()«PL, 
i=l 
gn 
F&PL», 
RS 


T(m) =T (m) FEO(PL-5) =T (m) + o(5 どら). 


(此 不 用 了 1a = oy +h 十 1)， 
7) 以 究 ( ヵ ) 由 一 和 ,其 a 経過 (g6) 的 一 分 集 ,其 中 元 环 恰 有 個 素因 子 
>L. qut 


Le, "Adr <h 
故 得 
T' (m) = T (m), 
es 
而 


T; (m) = $e (ma) 


乃 一 和 ,其 中 所 经 过 的 d, 適合 於 不等式 


pre < の くち ーー 


EdT (dh z- R ERA s 个 素 因 子 Lo. 
8) 因 需 要 估 庆 ,我 全 引进 一 和 


Talm) = X D ef (mr)), 


合 有 烷 数 网 著 多 三角 和 85 


JE :经 过 所 有 之 L 的 素数 且 在 (4) H, BERS «s, ”经 过 所 有 适合 不 等 人 


Bb SQUE e zn up Zit(mod Q) 


的 整数 , 且 ” Æ (2) 中 ,站 从 有 = — 1 RAT T LS. 
在 T(m) 中 毎 一 項 cg の ) 在 Ti Gm) HHA s R. Semah, Talm) 
中 不在 Tea) 中 出 现 的 项 的 形式 如 


i PLU. P 
1 a aE 


此 处 p> Lh, m o GS PETR E n Ve 24 RAFS L X 
:二 1， 则 此 类 项 不 存在 )。 如 此 的 项 在 Tolna) 出 现 的 次 数 仅 一 次 且 叭 一 次 ( 因 
篇 n 無 下 方 因子 う . 对 一 已 与 之 p, 共有 « Pup? 项 。 所 以 


Tam) =s T(m) - 0( x Zy) =T, (m) + o(£ En. 


1 
1 
Llagp P 


1 BO ous 
T, (m) = E Ta (m) 十 o(-I- L 8 
9) 把 引 理 6-3 用 到 Tolm) EL. 和 
T, (m) = Z Delf (mu s)) 


中 u BRB L'saxv P HTAR. 圭一 固定 的 «， HEC o 経過 (9) 
PEIRA PUT ad EP ERTE: 

G) e 恰 有 :一 1 MARKT > L”, 

Gi) P Lj. «v «Piu, 


(ui) muv = mod O. 


86 堆 a 类 "noA 


把 L"&svP 分 成 OLL) 份 ,使 其 每 一 份 普 可 以 应 用 引 理 6・3. 5 
5| gu 6:3 中 取 {=m, 23 一 P の = LER R e. 2$—tHgEXISE. 县 用 
24; 十 co 十 2 IRRF on 如 是 则 由 


zm2*(e; 429072), gg 学 2 を あ 十 2741 (a, + o t2) + BD 


可 得 
Ta (n) る Lasag = D pnt, 
nm A 
因此 得 到 


T, (m) を .£ 了 ーge 一 ユー】 4 E L73% P Let 
sm n 


sm $Hn 


此 站 用 上 了 hota t1. 
最 和 后， 


TT tT = D+ ET KL + SET (m) 十 PES Looi g 


m m り 


ggir m Z T, (n) I っ つっ +> [E し ーge-1 < る 


m ォ ズ し が うく て た 


P 
«FL, 
9 


由 此 得 到 


SH i". 


第 七 * 
华 林 - 古 特 拔 黑 问题 的 解数 的 渐 近 式 


$ 1. 


命 7(*) 表 一 4 KREDAR, 其 最 高 保 数 4 ER FRENAR 
4 (> D 存在 使 对 所 有 的 x 恒 有 f(x) 三 1(0) (mod q). 以 IN) RHE 


FD +e tieN 


的 解答 数 , 其 中 未 知 数 p1，…, p ERR. CSA ER ERS Ek tE 
REBA). 本 章 之 月 的 在 惟 明 下 之 定理 : 


定理 # 
ii d 1xA«10, 
> 
22(2log& 二 loglog + 2,5) X R10, 


RI 


DG) Ne. [e c (ks, f BIRR) MI! 


T Gs) (sg が (og が) で log log N, 


I (N) 一 4-5 3 (N) 


in 


S (N) = $ B, (N,4), 


LA w + A 

(Qua 9 S ee Je (AN), 

B, CN, 4) 之 (2) eg C- AN) 
{8,9)=1 


Wi a= DX aED), g -=a Cda), 
el 


88 o €* a 素 ROW 


DE d 75 jx) 的 傈 数 之 最 小 公分 母 ， 
CANER 11 时 我 科 需 要 一 重要 引 坦 : 命 rP) RAE 

Hr) toe + Ia) =) t e t fO), 0€&ny«P, 

的 整数 解答 x1，…, ze ycno ye 的 组 数 . 


HE RTI, 


24> R'(2log k + log log Å + 25) 一 2 


の = f ]T(G0]*'4a«P"75, T (a) = £ e(f (x) e). 
zzi 


82. d; T 9| XE 


8| E 7-1. dp c1. HE- RH a 有 二 整数 及 q 存在 ,使 


exe < ER ニー = in] 
|a E ,0«q«rt, (A4) -1 


证 : XEROREGRAOHBESPUMEIDABDE a 0. iB a BÉDSALSEAME. Rd 


sebBgGEOEE. 数列 O RTR, Sut RS. 


EE Pel Qo OST, 
H a = P] O, WIRRRRE EV m 使 


Q, «T S Qusi, 
期 


| 1 
i^ 6, «| One Or l Onta Ost? 


即 得 本 引 理 , 其 中 k= Po，9 5 Ov. 


Liu do R4 JE EA N E 89 


8| 3€ 7.2. (Euler RER). 命 
b) =x la] + L. 


ARMEER n 


&G t1) AG), o 
[E bO) dy = bii G — bisi (0). Q) 


fy ba. ERR aa< 中 , 设 g(x) 臣 一 具有 有 多 次 基数 的 画 数 ， 其 次 数 
潮 我 们 的 需要 而 定 。 则 对 所 有 的 £ 


> gne sat 


m 
axmt+t<5 


+ S o (の bepa 0-9) 729 (の sr の) — fm (a)i (e-r) de. (3) 


r=9 


S: 1) 简化 引 理 : 
1.1) 我 们 不 妨 假 定 : = 0. 因 篇 我 个 取 e 一 上 一 A, b— i= B, g(x 二 人) 二 
= G (r), RT 


^ 


X cm) = fe art 


Agns 


+ Y (69) &aC B) = GO (A) bat- 4»- Gd. 


12) HS. EARRA KE Im C, PELAR ARE 
wgA<BKw+1 


Bip EU HT JE w 是 任 一 整数 . 
1.3) 如 1.1) 所 葵 , 我 全 可 以 假定 w = 0 而 不 失 其 普 入 性 ， 


90 HO «& — x —— a a 


2 4X !—1H8,5A. Bp 
G (0) = fec) dz + GG)  C- B) — G (0) h (0) — 


-F Ead 当 4=0， (4) 


0= [TG U) da = G (B) i (= B) — 6005 C 4 — 
[oh Dar do«cA4«cB«&L. (5) 
Je — ATEM AT: 
eau a= fons Hu = 
=[(-:+ 1) oc] + he ar 
"6G dr+( -B+ Djeay-(-4* 1)eco- 


iN dx + (- Bye (B) — 


* 420, 


f 
OS oR eaei 


mm i--Aier-&(g 
3) PRNL. 着 用 分 都 积分 法 ,可 得 
ce (a) bi (2—1) dx = GO (B) bn B) — GO (4) hl — 4) + 
A 


t ji GD (x) big (r— x) dx. 
4 


BEELA. 


蔡 林 -十 特 披 黑 问 是 的 解数 的 浙 近 式 9i 


引 理 7.3. 在任 一 有限 移 隔 間 中 b e) R— I Elia Er. 
WE: 党 1—1 時 , 在 (0.) 中 LG) 是 二 单调 醒 数 之 差 ,， 办 之 , CER 
WiXt. HAARET Tdi で ) 是 (tx) BUBUSE— EH. 
8| €& 7-4. dbz [x), R 
TEE RECEN 


n 


38: MCA 0 x c1 MRUHESGMÉDH. pu 
log (1—2) = 一 (: + M tex ee) 
故 二 log (1 一 en") MERA RECRE [rni M S log Le) 


的 实数 部 份 等 锥 


1 arc tg hp ディー 
z 1—co2-x D dd 


5 | EBBICL ERR. 
B| EB 7-5. 4p 5 e. E GO Tf CO SIBI Qa. 0) pR 
Bit, Eitha GITU Eki a. — RU 


1) fie (x)e(x)dx« max max ang [Pp Cz) |adx. (6) 


OSSI a&exb-EÀ n 


2) 假定 GO TRASALBA 1 了 (x) | < P. WM 


€ erit) -f emi dx «I. (7) 
agrs i: 

XE D 当 5 一 a 所 1 时 ,本 引 理 1) ARRE. 

现在 假定 a < 5 一 1.。 toten 


AATA RAKIA B MIC , 72 f ICT EC EG HERE k ARIA EC. 


92 ik e * & R 


f Q(x)e(O dx & max 全 19(z) 17*、 (8) 
Ja ael de 
HUOGISELEEGESI. 我 人 也 可 以 假定 P (x) 是 单调 的 , MARHE. 如 车 
不 然 ， 我 们 可 以 分 此 隔 间 成 含有 限 段 , 每 一 段 中 の (x) 是 单 再 的 ， 由 於 方法 相 
RREA P GO ERRAR. 因 篇 


| fece co as | «f gl aem | fos, eee | ef ie has 


DES 


所 以 我 们 故 货 座 昌 (8》 式 党 上 及 2 ARRITJEN, 
RERET 


b att "ul 
f e) saared = f p(x) sn2rxdrt{ pP OD sin2n sdz bes 
i) ,1 i 
-f(eG*n-eG teri teGernoe 
-peti ) sn 22242. 
ER 9 (x) RE. SA 
0«g G+ りー の で Te す 1)+g Gb 1) (eti 3)? Gà). 
由 此 立 得 
t i 
ox 9 G)sn2nzde& [ o Gd sin2ads& 
i, a+} 
«fieecalesx "locas. 
0 a 
用 同样 方法 来 讨论 


b 
f Q(x)cos2nx dx, 
Ja 


范 将 所 得 的 结果 合 价 , 印 得 出 本 引 理 D. 


EX EE ES dE E Me PEU d" 93 


2) du D 药草 点 我 们 扔 可 以 个 定 f(x) BUMN, SEARA 
free as, m ga. 


fm Kx) 土 mx 二 y， 虽 此 积分 等 於 


f (x) xy 
Fi m" ays 


由 1) 可 以 算出 


[roem] « fL Ear [ert 
由 此 立刻 条 
f eO F (x) sin? a m xde = Q (+) $ 


由 引 理 7-4 可 竺 


TN | 「 gite) f (o) È Sin2mmr gpl = 
| m dJa m | 


n=l 


foem reos (=a) da 


LIS 1 : 
ion. - n f(r)sn2mmrdx|) = 
a | P. f: f(x) sin 2x m | 


T o( SAL 0). 


GEHDEBUMS UB T br) WRR EDGE. 
最 后 ,由 Euler DRROZSSXED UT PEE PUEROS IHE. 
8| 38 76. 4p UG — e. A 


PP (x) = e F, (x), 


SEHE F, (z) 是 一 (一 1)+ 次 的 多 项 式 ， 


94 LEM NE EE R 


155 | S HERR FH E A HOD ERE 
引 HL 77. 4 V(x)—6£(DBAQOD. 者 ga Ps BiS 
Lea lk) q pot R OKS Pia, RI 


| FO (x) | <e (4,6, r, k) P". 


| B IPz < (e (4 め )* Ci 
< (er I0) (o (K) JIAP U-9 Ua tree 


Qaltis | pl eE «adr. 


由 引 理 7-6, 可知 


[EO (2) | = I6 G) F, UzP A) ax) COniBAyay | « 
Zadar k) E Bg (AE 
<a (er k) P. 


B| 88 7-8. 4b fe) m dax b s b x de, 
9$ (x) =e (Bf (ax). 
HIERIE 7-7 的 条件 下 
[90 (3) | & e (ns Ao €, r, R) P, 
SES E k=l EPODESURfA ROT. fr 
O (x) =Y (2) Di (x), Br) = e (Bf (qx) — P Ar (ax)9. 
假定 此 引 理 对 メー1 RRE. Ba 1B! Ka PUT Hy 


| 69 (x) | Scs (Arr: 4s 6n k) P. 
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Ht qct poire qoi poen, gp 1 Buc poteri 時 


loPG) «ar. 
政 由 
99 G) =PO (a) DD «(T)» GO 0L G) e F ON で ) 
可 得 出 


|@0 (x) | c P=. 


83. Farey 分 割 


HKE « a « 15 hpt a ibi 7-1 UATE A A a 使 


1 


T 0««q«rtf, (4q)-—L 


jeż fe 
4 


HE T= pirt, 


kan (—L ユー) wenns ^ MIRE it 


YaLPI SUO zs Rs (E 1-1) PARRER 


^M (4,4) 之 中 者 以 Xx. 
今 证 任 一 MU. 都 无 公 共 之 点 。 若 不 然 , 設 


=t = タユ | < 1 gl 

gemi PR, a= Bi BIS Ile. 
RU 

A 一 法 | i —Bpl.n 1 gba. jg 7*4. 

4i の FB 一 Bl 即 PE "IR M 


s LANE R B 


HIPS qq EPIS HART RE. 
因此 , 命 


La 


Tla) = È (KDa), 


x=! 


則 常 P 充分 大暑 有 


1 1-2 
nGy = [TG@ [aa =f TIT a)” da = 


; 
=f Tilat E > fo T aa. 


gel Ami 
si 


84. 估计 展 在 E .1 的 积分 的 艳 对 值 
引 理 7.9. i$ ko 10 >k? (2logk + loglog & +2,5) 一 2 Bj, 
f. | T (2) |7 da & PNK, 
38: 由 定理 8 及 O9, (oi— ho tss 可 得 
f. | T (à) |” d a & Phl- tenete 


< pHu-ke8B-Iey n 


今 取 5-28, R 


a [og kk G t 1)log A). qu 
p [PRR ED ee + 1. 


— log (1—« 
如 此 则 
} ; 1 
= kka Go! 
而 
25 ~、 4 だ 1 


T2 i eio 
の 2 k? (2log k + loglog& + 3) 2 1og ん 
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因此 ,如 能 证 明 
ti +t < k? (21ogk + loglog k t 2,5) 一 4, 


時 立 刻 得 出 本 引 理 . 
由 


1e or ARREDI 4 — 2) lg (logt) +2 < 


< k log (k? log k) — log & — log logġ + 2, 
可 知 
ntal Ekt) IRH 
& k? (2logk + loglog & +25) —2. 
IEE TERIA. 


85. B f» q) 的 引 理 


x P 
Tha hq) = 87 Sha [eG O) P) dy, 
Jo 


She = X ca (&1(0)), da (04), 


vel 


IEE d 75 fo 的 傈 数 的 最 小 公分 母 . 
引 Æ 710. 


T* Ca, h, q) & q7*** min (P, | B 17°). 


i: 由 定理 1 (推理 1-2) 已 知 


Sia « goce, 


B Je A Ge sw 0 


ARAS feeit »ar- o5, 所 以 我 個所 待 護 明 的 基 下 面前 結論 : 党 |8| "SP 
時 


に @7 の ) es を 18 =. 
存在 一 常数 。 使 
fo 0g) 


E -ERREAL knki 
FEBIO o - f ama». 


w= Bro. HE y TARRE w MIRRE. 命 w= Plg). K 
出 第 二 中 值 定理 可 知 


È Zav 


f. eo *" BEO ) Be 


引 理 7.11. a= ttp, HK gP 及 |B| &q' p7t17* 時 


aja 


T (a) — T* (a, h, q) & qt, 
QE: 我 们 有 


r 


T (a) = X e (f (r)a) = 


z=0 


Li 


T3 <( 人 7 の )c(87 の ) = 
r&r (mad F) 


v 


- 5E 7 の ) A.. 
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A- È ctGiteD- X e(i « 7), 


j 
03e oare aE 
3 9 


9 (x) = eB Cax)). 


NABE 7.2， 得 


AT a+ 2 (an (Z- E "n E P) 一 eo 0) ba (£))- 


-f7 @9 (x) 5 5 一 «dx. 


PA 


KIOTEN «(BrGo) de= L fero) dy, 
可 知 

7 (e) = re の + D (00 (2 Jan (Z) -90 9 s) - 5. 
此 不 


wl) ef bn 一 中 


- ZGio f "@9 の (3 — x)as. 


4 


现在 取 1= [二] + 1 musa 78. T 


$0 (x) を アー し 


Pa 
R «a P dz4«1. 
0 


100 堆 县 索 8t xm 


fy 7 2 ca CA f(x. 


L4 
euim n i um 9 十 > (CREDE e =+ 2 d 


g-! 
天 x (ra (2 ix りー sU (EH = 2) も 5 +1 (1 |» D» 


HEM 2, 
E 0 CG 


因 uu) 是 一 固 继 画 数 , 故 答 


z-i P 
PAOR «47 あう DUC ー カ aU KH 1 1)« 
m=] * 
« 76. 


再 用 引 理 7.8 即 得 


1-1 


T (a) — T* (a, 4,9) & (x pott 1) te K 
Z ae 
$6. 伍 计 展开 在 n(o 上 的 积分 之 数位 
3| EE 7-12. d 2: 2E 1B, 
之 f, |T (a) j da & P5, 


KE 由 引 理 7.10 及 7-11, Yá Mg) 上 
T (a) & 47*** rain CP, | B| + gareg 


& 97*** min (7, | B [77). 
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引 理 中 所 光 及 釣 fU tn 


« b fa gat min (p, | B | 9585 d B « 
E? 


d ロー を 
« > > gaeaf Praga | 8794B) g 


"I 


2 一 - as 
4 puct WI gene qp 
qast" 


(由 於 S pe KIKRE). 


8| 3B 7-13. 3$ &214 及 


t> E (Glogkd-leglog (042,2) —2 


nne, 


EEKE 7.9 及 7・12 直接 推 出 的 結 時 . 


$7. 誠 明 定理 所 必 電 的 引 理 


命 =j), 
T (a) = È e (f e)a), 
DSP 
T* (a, A, q) = 1 War e {a B) , 


AE で 3) i TI" log n 


Wb 4 是 f(x) 的 最 高 方 次 的 保 数 ，WWssa BUENOLAGEZGN. 

我 们 仍 如 53 RPA- <a <1 E, BBEA g <T = NL”. 
MERMÆRT o [EA 10 中 的 o. KIEA 4 中 的 akk) IEEE 
gts. 


w $ a X *—0m 


用 Na) 代表 隔 間 


用 代表 座間 (— Lil) 中 所 有 有 不 在 msn) Past. BAEN) 
所 有 的 MCa) TI 

引 EE 7.14 (Siegel—Walfisz)*, {RE q <L’, WU,g)==1,，N&TPT, @ 
(nil) 代表 算术 级 数 I+ qx PEAN ”前 素数 的 俏 数 ， 则 


n (a;l, q) = i n 4 O(Pe-chvT), 


uk dur-(55. 符号 0 BEAD RU 9 WM. 
2log + 
8| 38 7-15. Œ 观 (4;9) 上 ， 


T la) — T* (a, k, q} = O (P eT), 
M: 命 w= 各 + BP。 又 全 


S= € eGf(», aN. 


Ho;&n 
Ri 


s= € aiD) anha) + Ol), 
121 


(hael 


此 处 n 是 方程 f(x) =n 的 最 大 正 根 .〔 当 n 充分 大 時 , ァ 是 一 定 存 在 的 , 且 
是 唯一 的 )， SEM 
“Marh. Zs, 40 (1936), 592—601, Hilfsatz 3. 关 拓 完 融 的 发 明 ,可 参考 ; H.T.  HymakoB, 


BBenedue B Teopio L-$yHKüMÁ paxe, 3X T. Estermann, Introduction to modern prime 
number theory. 
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sA = = B= We 
= アー ロキ の 0( が の ) う 9 = 0(1). 
由 引 理 7.14, 習 充 分 大 的 n 我 们 有 


に 1 
A (nl g) =y Ë r+OtlPe- wt)= 


最 后 的 等 式 对 所 有 的 不 大 於 P ER sU MRR. 由 此 得 出 


で ミ 1 Aay ce gy 
ss $* «GLO Cty hr) n )) +0 (= 


n 


- E HS to pew = 


一 っ 8 HP aO (Pe7s"*), 
因此 
N 
T (a) = G.—5.0e(8) c0) — 
n=l 


= X s, (e (aB) — ella DB) + Sse (N DE 400 - 


ez i (3) (e (n B) —e ((a+1) D) + (D «ve 


+ 0(Pe-u77). 


1 e ) zr (7 J = の m ara 
E A (60-0402 log t 


E LH dy 1 
(«- 04 log (y 4179) A* a! logs 十 n^-*logz 


因而 得 出 所 需要 的 结果 . 
引 理 7.16. d Bel ms 
T* (æ, k, q) & q7°* min CP, | B |7*). 


在 €05,42 EER EGO 也 有 上 类似 的 结果 . 
護 : 由 定理 1 的 推理 13 可 得 


Taha) Ka X 证 < 


nen) 


«qp, 


GEMT e(⑦ テ コイ の の の. X 


> ee の y 0B 。 > 0D 


1-21 ni^" n^ 
D D. Ld N27 a log 


以 X,RE,S28GGRESEU. 题 然 有 


! 
Ix; € E a = 月 


asipi t 


$ 5-7 NX ez, 由 分 部 求 和 法 可 得 


IB ntn 


Í S Sea | 
> #0 |=| X Wl|< 


nlogn 


a cuoi 
X222 Bl N22» IBI 
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H 
< 之 LE ( nt logn 


Nen>ip 


I 
Gur ota 


HA | 5, | <5 可 知 


1 1 1 -e 
EJ < z B (mu iD «P! s 


=> 用 


GER T dap nea. 
由 引 理 7.15， 可 知 


T (a) = T* (e h, q) + OQ e). 
EIE PVE KP 及 Pec KiB VER 


T (a) « q7*** min CP, | B 179). 


$8. sE SE (y E nj 


RPAH EE 11 略 有 不 同 的 定理 ， 
定理 11. RE 


2541 営 1 を 10。 
>f y 
2£ (21og + loglog & + 2,5) Ae k> 


RSHEE—ELAGASAERE st， 党 有 


L(N)— 4 & (N) V (N) | < Elen ftr) NE E , 


(= 5 : 


ュー à ュー ・ 
sybema,mAO P "log n, -- m" log n, 


"yl 


106 LAM a E SE. 


80 RAE 
1 TEN 
LAN) = Èf E (aje (-Najda= | E (a) e (Na) da= 


= | Z (a) e (=N a) da + hos f €'(a)e (—Na) da. 


mtg) Oa 


2) 4 R10. dij^so2Z&(21logk--loglogà 十 25)， 我 们 可 以 选择 
整数 z, 使 


:— 24221, ¿> k’ (2log + loglogk 4-225) — 2. 
由 定理 10 RBIH 7-13, Hff& 
1 
[2 («C7 Na da & (P Ly" (1 G) |” dak 
i 
« piM raf iT (a) [* da & 
0 
«PI Los. 
354214908 AER 4 可 得 
Í, ( (a) ytt e (-N a) da & P LRA T IT (I aa る 
« pk ps 


( 由 於 c REED. 
3) 由 引 理 7.15, 7-16 及 简章 的 不 等 式 


|eé—y|&slé—7imax(] £]75|19l75, 
在 WO. 4) .上 我 们 有 下 面 的 结果 : 


|T (a) T" wh) | TD) — T" (04,4) | max (|E Co Tah a) | 


K Pe tT (g7***y'7! min (P, | 月 | 全. 
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在 3R(A,q) 上 求 積分 , 即 得 


り X (a)e (—Na)da— f G* (a, b q)e(—Noa)da« 


m) 


Sa -4 
に スコ に AA (f. -dap + f. EE. ap) « 
a : 


を qosid te pet erem, 


HAAI M,a) 求 和 , 得 出 
E s Le Cola) da —- > faa” (xli d et Nida 


-K P-k e-e E € gi-s6-7e K 
agi’ 


を Poke sE., 
4) W5 7-16, 我 们 有 


T 
y = ーー *t =N 
PE T” (mhaq)e(—Na) da f. TY (ha) el(—Na)dB 


«q f” BaBa 
qM 
tte pink posi D, 
故 
f 
三 | T (ahg) ce( 一 Ve) da— D T GU (auhq)e(-No)aB« 
ws mos? 


« Pr 了 -et 一 € 9* « 
q&L* 


« pi L-56«-2)4& « Ps-* L^à. 


(Hf 24 < 及 a-121. 


D f X" (ah q) e (>N a) d B = 


EG) CE rna 


-z EGUN Dr 
( み .9)=1 ・ 


此 处 VON) 之 定 義 見 定理 11 
6) ”我们 有 


Waa Y ( Nk ) | S 一 :9 十 z=. 5 
一 を) ニー 一 一 | S q'4 £d Ier pon, 
L g> hel e) q 之 

《9) 一 了 


N 


之 z (255) F = RE) = &(N) + 0 (L79). 


《 あ 7) ニ 1 


7) 弧 結 3)，4)，5) 及 6) 的 结果 ,我 们 得 出 


之 Q (a4, q) e (— Na) da = G(N) A7* V(N) + O(N" L=). 


8) gün 
dig 1) 及 2) 的 結果 可 知 


I(N) = G(N) 47" P(N) + O(N" L1), 


89, Œ Æ 11 ú R H 
引 理 T7. 0< ASh 時 , 


マー 


1 TWD gn - 
DF a T Ta + à) NC OG QS 


音 林 -上 古 特 披 黑 尚 题 的 解数 的 渐 近 式 


1 
N-1 pcr UN 


1 = Nitls-l N 
Y ————uwua-N A S 一 一 一 
eig RUN apo 2 (ay " (a -£) ` 
N nj 


iet = 所 十 和 00<b<1)， 则 得 


(4 6- る ) 


"Gy PUn tane) 


因此 
Pia] 1 Jare PY PSI 
b EE RD T Be f CHE cam de 
azl 
N-I P ! 
一 (N—n) N 
Ee 7 CX - 2 + る n WR ES. p 
zi ( ) (1 -4) ( iN ) G N 
N-I EN! "n 


J 


saa CORE 
n ERE t OCS caia 


a= 


RS 


rar 人 二 六- 


110 佐 s xXx dogm 


N-l 1 内 E 


È cdm xm 
n 3(N—n5)! ^s iE 


n=! 


1 
NT iy NT E 


< Nu mue Nh-i « 
PE TE : P» (ye da 
« N^! 
k 
53 1 ィ も ルキ ルー ューmia (1,2, E な 1, 
P naim で Ntc bonin (A) 
ý ifii logN 基 Àà;—1, 


序 得 出 本 引 理 ， 


引 理 7-18. 
L o) paa - 
ac Tear TU M tO N). 
ny 


Hh 由 引 理 7.17 已 知 此 相 理 党 ， = 2 MORW. 今 假定 引 理 对 S DOR 


"Kofi FI ef. WEJ 7.17 可 知 


00 
- . PC (a) — p 0-1-1 -o( 1 )= 
と xem T(G-1)4) m m) EO x ni^ N--g)i ters ご 


em AME. (a) rg-1 EP 
ipu d (1+0(N o». 


8] Œ 7-19. 
; - FK ro 


‘nl og n, 


i-a 
a RN I log "i7 


n.1 


dE ko DRAN] RH BV SEE S) dE X 111 


证 : 命 


N)- cl 
RN) = ees log rt “log nar nggon? 0 く ょ 人 

apri 

RU 

V.(N) = LE V,.(N) +0 ( TAN) log E) +0 NT ). a) 
此 式 的 護 明 如 下 : EA: 
V(N)- € + X 5545. 
sQENLTS — n, xL75 
RI 


1 


1 一 g ... nl- 
wo し が 


1 « 
5s (log 2Y 


nytta 


su &NL7 9 
: 1 1 
« E - 1-74 17a ,1-4 T-a « 
gi7^ 2 SE 
LENDS UM — nybreknu at nuu unm NT P, 1 alu $ 
ux 


« X qi (N — n,)67De7t る 


-8 K 
2 


« N t-i! (N pya = N91 L^* & Nw! L5 ù 


Hë 6 — ks 十 1)。 X 


l 


3 1 
a ES i-« 1 ーー log 22 -al 
aykcWa,eN PI CORRI Bast OB a-i” na 


tuni 


1 d 。 ) = 
ap at jagm e ni tec n nde log N 


112 堆 & ox 数 


ARI 


Arrg-1 
= o (37) o (PE e, ev). 


ERAT (0) xt. 
dO 式 可 知 


P(N) = QU + o( ei OD ot ) * ass ) 


Lu] 


BUB £X EE 


ND? 4a-l 
RN) = d, eon so (OO RE) eo (UL) 
LI 


= + o (ZZ tos L). 
出 引 理 7-18 竺 出 本 引 理 . 
由 定理 I1 及 引 理 7-19 可 以 街 出 本 章 上 开始 所 宣称 的 定理 《定理 10D. 
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5 # 級 Ë 
81. 
今 研究 が *) = が 时 奇 刁 级 数 的 性 质 , 
命 pk, 


4 p-2,2]k, 
p= 
8 十 1 ”其 他 的 情况 ， 


K= II p. 
G-DI& 


定理 12. [DE 6 ID3kcRXA RRRA (P~ Dk 的 p 78H sc N 
(mod p). EW f() = z*. Bi &(N) 之 4 > 0, 此 不 4 ERRI N. 


82. 開 於 三角 和 的 引 理 
8| EE 8-1. E (442) =1, 則 


W,, diei 7 W, ol 3 93 Ws qni 345 


及 
B.(N, i 41) - B,(N , qi) B, (N,41) H 
证 dr [= 二 91 BI 
"91 L^ 
Pien” 2 之 ena (6 05 D + h at) m Waai, e Wik loa 
DES h= " 


2 の =1 s aget 


113 


ドン 


E 堆 Ro 素 K R 


Jp A= k qt kago R 


4 


qs E 
Whats YA Waata V : 
(ゆみ の デジ S ( mbra Y (Wuta en CORN) CAN) 
MES De Al の (a2) の (2) ^" i ? 


li 


(4。 a (hs ,9a) El 


1i 


2, ds Waa y W, a y 
is CL : —AN —À;N 
を hol \P (22) e (4) ) ^^ (A N) es EON) 


US ql (ha, gy) nl 


= B, (N, 41) B,(N, a2). 


5] 3B 8-2. di 
1 Xp2, 
zz #p=2, 
洪 
xzy-dczp —(modp"t), 
则 
=y p ytl ept! (mod p**?). 
護 : R 


xrcycbzrpt met. 
由 3% > 十 2, 可 知 
pim ppp DP pt (mod が. 
车 p> 2, 则 有 


于 人 一 1)py7'zp^z0 — (modp*t). 


d pe-2.H BD2i2B2Bcli d 
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e (p — 1) y?7 z? pe E (mod p . 


从 此 二 式 可 以 得 出 本 引 理 ， 
5| 33 8.3. E: vy 及 pth, RJ 
Wi = 0. 


Æ: 命 1= + pp 个 !， 则 由 重视 过 用 引进 8-2 可 得 


9 j 
P= p (mod). 
J^ 


R= + kE hp- Gnod が ) ・ 


mtis 

2 一 9-1 pb+1 
Wr= D Re (^at s ptu) 0. 
UL a=D 
(a4, pat 
(Bt pethkp?). 
8| 38 8-4. 相 合 式 
xt-a(modp), ae, 


RRR RA (k p—1) 个 解 ， 当 z 経過 1,2,…, p—1 (mod p) 时 ，x 経過 
(2 一 1) バ る tp 一 1) 个 互 不 相合 的 数 ，mod p. 

護 : 相合 式 £1 (mod p) 有 (p—1, k) 个 解 ， 此 点 可 由 z 三 1 (mod p) 
推 得 之 。 Xd 


91:71. ARa p-1) 
RHIM. A 半 三 «(mod p), 則 


3141, XI lta pet) 


E a NE R 


都 是 sima (mod p) 的 解 ,上 且 无 他 解 . 所 以 相合 式 
“=a(mod p), pla, 
或 無 解 , 或 有 (k p 一 1) 个 解 。 因 之 得 出 本 引 理 . 
引 理 3.5、 若 (4.2)=1, K 
| Wasal Kei e) qn 


HRS 1) 設 4 是 一 素数 p MIBE B 4 可 知 


る ze © 5 i=(k,p—1)(p—1)+1. 


=} tt (mod p) 


i p 
» 2. 
考察 和 


$u sie E ada) eXaüdeS. Zeile 


Ht A 経過 (o—1/(5 p—1) 眉 互 不 相合 的 整数 ，mod p, 故 


Xs05|'« 


z=1 


Ti | < «Y 


而 一 上 


i 


xat 


<(%p=D 0-1) +1). 


因 之 ， 
| E50] <V ££ «nv. 


sai 


ÈJ 
IW, | &2kV P. 


2) 若 plk, BIH 83 易 见 


W, p =O (1). 
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RHF 8-3 可 见 沪 pl 及 :>Y=98+1= 1 时 也 有 


Wisg = O(1) Š 


由 1) 可 知 革 所 有 的 p 常 有 


IW, | 2kVP, 


BE pc QE, 


Wasp SR ph 


r q= pepp pim <ie < pe MIRRI S1 可知 


(Wal = H Propil I | Wo) = 01g). 


piske pi> kljs 
$3. MH jtd SA n9 SERE 
B| £8 8-6. 以 Mhp, N) 表 相合 式 


i-e raiz N(moedp), pince, 0 で くめ が 。 


al 
的 计数， RII 
Li 
qp)" pM (PIN) =1+ S BE(N, p). 
d4-i 
mH 
EJ p p 
M GN) m mos», Auro Ne 
DES テー1 e! 
FI が な 


pt t 
mS Wise (AN) pg o) Lp). 
4-1 


A-1 
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8] 理 8-7 (Cauchy). 命 xi, xm 代表 m MED IRISREIÉRAR (mod p^, 而 
5 Ys POR n ARRENAR (mod p), SEE y 的 差 非 p 的 倍数 。 則 形 
Apxcy (Xm Dxjs»s) BACARSUTRISIAIÉER (nod p) 的 数目 不 
小 於 min (mtaci, p). 

護 : ” 今 用 色 秽 法 於 n. 当 n=1, UEDIBERRERIUR UIS ネ キ タ (0& £m) 
代表 了 m ABRIL EHEURIR. 

f ozono g 代表 形 如 xb % ARRARIR, mod 〆, PRERE 
以 假定 ?< が . ÉA X,Y,Z 分 别 代表 集合 to, m3 Yis 2n» fe 

当 z 2, 我 们 可 以 证 阴 , dt ply, HU = キッ 不 能 都 在 Z 中 . HS 
然 ;, 则 闭 任 一 .z+Xy WEZ 中， 而 :将 等 於 p. WAERME 了 存 
在 ,使 1 一 y 在 Z 中 ,而 f 不 在 Z 中 . 重新 排列 y 及 x 使 共 適 合 以下 的 條 件 : 
有 一 + (Krau) 存在 使 


I TEZ 中 : 
ナー ター タッ mW li«sr 


ナー ys 不在 2 中 Ers ga. 


CR r= n 阵 最 后 情况 不 存在 ) . 

RIL <yr < 和 2 BB, s — yr 不在 中 , 因 若 不 然 , 则 f — yr mft 
+r- g Er t y 将 在 Z p, RE LSS 了 时, zs 不在 X 中 , 因 若 不 然 ， 
则 1 三 x 十 y HE Z 中 . 

全 讨论 由 形 如 xoc y; (EXiXm rix n) 的 剩余 系 所 粗 成 的 数 策 Z 
グ 2 之 一 分 集 ， 因 ms dE Z 中 , 而 不 在 Z 中 ,所 以 2 的 元素 的 個 
X; xir. 

应 用 钱 炳 法 假定 可 知 t >m + (ar). 因 之 得 出 


i4 x4 rEmtn—l. 


引 理 88. 4G DR 及 (Dik HU 


M,(p,N)»0. 
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S. 显然 可 知 p > 2. 
D fk, Rv —1. m (p—1M& RII 8-4, 可 知 < 给 与 


des rod, 


y 


bp 


ARRAPA. mod p. 由 引 理 8-7, xr Exi (placer) R 
min (d + (4 — 1) (s— 1), p) 


个 不 同 的 剩 甬 系 , mod s. 営 


min (d + (d — D (5 — 0,0) =p. 
) 設 k=p’ko pbke. 由 於 
xp 三 x0 (modp) 及 (p — D)t&i, 
所 以 x5 BIRGA (p—1)/(p—1, ko) (> 1) MERR HRR R, mod p. ik 
apte taj, pleita, 


man 9 *(s io i)e- n.r) 


个 不 局 的 剩 解 系 ，mod p. 由 图 


s—1>3k -1> tiir ーー 
2 (£of— (kop 1) 


可 知 对 十 … 十 戏 (pb as) 830 pr 个 不 同 的 剩 儿 系 ， 
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8] 38 8-9. # :三 NN (mod p^), Hi 


M, (p”, N) > 0. 


DERIER. 


84. 奇異 級 敷 的 正 性 質 

引 理 $90. d 

可 和 进一步 改善 篇 >2. 
证 由 引 理 8.3 有 


s > + RARR GUN) 经 对 收 软 ， 


lea «X 1s (N, a)i X vn 
a=1 zm 
Z k=1 時 , Wea = u(4) (Mebius WH). 


ww oo 
I I « S EN DE p~. 
471 4-1 


g| 理 8:11. X 54 時, 


€ (y) = II» GO». 
L4 


x; (N) 10 テ B, (N, p). 
P 


党 k=l HRA kE > 2. 
iF: ”此 引 理 可 由 引 理 8-1, 8-3 及 8-10 直接 推 待 . 


THRA. 由 引 理 8-6, 8-8 及 8-9 已 知 : 对 所 有 的 p 


x (N) >09. 


In, Gs n « (EXE < curn. 


而 BG) «n 


T k=l, 此 结果 


故 


所 以 党 p "om 
X, Sd et gt, 


X4 :> 4 时 ， 


eq)z HE » D ロー と の ティ >0. 


ee(44 popu 
同 法度 明 を =1, ェ ッ 2 的 情况 . 


85. 定理 11 及 12 的 推理 
易 於 得 出 以下 的 定理 : dE $> dH 


2*1 若 1 計る 10, 
s» 


2k? (2 log k + log log k + 2,5) 3E & 10. 
所 有 的 充分 大 的 三 ; (mod K) 的 整数 N 可 以 表 成 ， 个 素数 的 & 次 方 的 和 。 


需 了 更 具体 起 见 ,我 们 引出 龙 个 特例 : 

推理 1. 所 有 的 充分 大 的 奇数 是 三 索 数 的 和 . 

推 理 2. 所 有 的 充分 大 的 三 5 (mod 24) 的 整数 可 以 表 成 五 个 来 数 的 平 
方 之 和 . 

推 理 3. 所 有 的 充分 大 的 奇数 可 以 表 成 九 巾 素数 的 立方 的 和 ， 

推 理 和 4， 所 有 的 充分 大 的 三 17 (mod 240) HERH PART ACABA 
四 次 方 之 和 . 

今 引 入 以下 的 定義 以 結 東 本 意 、 以 OH (%) 表 有 次 之 性 质 的 最 小 整数 s: 
所 有 的 充分 大 的 三 ; (mod K) 的 整数 可 以 表 成 MRKI A 乘 方 之 和 。 本 章 
之 结果 可 用 下 列 的 公式 狠 结 之 : 


2 十 1 FISS, 


HOD «| 
2 を (21og ん を 十 joglogX 十 32.5 2? ko 10. 


第 JJ 章 
华 林 一 古 特 拔 黑 闫 是 进一步 的 研究 
8 I. 
REM A KERRE E $5 更 好 前 結果 : frk KRR A, 2—1l!k. 


- ato 


& 
2t 党 


&»12 
ん 12, 


定理 13. fr s= salk) =2% 二 2m 二 7 B Dos. 草 上 所 有 的 充分 大 
(Bp 2 c0) 的 相 倉 於 (mod K) 的 整数 N E s RRE k 次 方 之 和 。 换 
a 


加 


H(g)s2RcT2m-7. 
当 % 充分 大 時 


m~ 2 k logå 


sa~ 4 k logk. 


此 結 果 営 I5 时 较 上 章 § 5 MARAE. BRENA k 8 k= 5, 6,7 
及 8, AARI ERA E: 


H(4)«&15 H(5) <25, H(6)&39% H(7)<55, H (8) <75. 
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dE pk- h Hy M A I M8 GB — I5 Hy WE 13 


$2. HEBES ings pm 
fr N 篇 一 大 整数 ,了 = t Ns, 


T(&P)o VS e(nta), 


PÁn*S2IP 


Tila)  T(a, 275 PU), i=0, l, ml. 
O (a) = Ti (a) = Tn (a) Thayi (2) = 

p 之 Tus? (0) e (na), 
R (a) = To (a) 0 (a) 


si P3 fara (0) c (na), 
Ti (æ) R (a) = X rura (2) 6 (na). 


如 此 題 然 可 得 


ey Pil && Q (9) & e, Pici &-na-an*t 
我 们 的 基本 引 理 是 
E hsara = fi T6 Ca) R Ca) |ë da = 0 (ror 0). 
2| 33 93. 有 


T koe y= f | R (a) '? da = 0 (P Q(0) L5). 


证 : ERAAMEA REH EE 
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' + の L 
ai ah d rer t aa = yb hon yia ya (1) 
適合 

27 pü-9 K y, yy pUe 


的 整数 解 cu. vi 的 组 数 。 由 《1) 式 可 以 得 出 , 当 P 充分 大 時 , u5 yi (i = 0. 
3, 2,575, m), 黎明 此 点 ,假定 v 是 第 一 个 使 x y, 的 是 枝 , 如 此 则 


baky] Enk | fee dt | > k (PU a-rytet, 
Yy 
此 不 等 式 右 瑞 当 P 相 党 大 时 大 於 
yty SD eene yh T yd. 


Kx, (1) 式 是 不 可 能 的 、 运 东明 了 v= y G9 0,1. 2, c, m). 由 定理 4, 
方程 


k L^ ANDER Los 
Imal F Emy = Yki T Ymsi 


的 解数 是 0(P20-9”” Le), S HESCEEGP EDD T. 


HRNEK 
引 理 92 
f, Ir GO Rl da = 0 (P 0? Q0). 
W: 由 定理 9 已 知 


T, (a) = O ( ゆ に まや) 
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ac 
J, 1 T8 (a) R? (a) | da « rhone (Lt (a) | da < 
« PHRO-) + o (9) K 
る P2&1-376 キ 2ー を キー2) 17a)" * lee Q^ (0) る 
« pego. 
注意 , 今 用 到 


(& 72) 1 — yet « 2. 
8 理 93. 
l4 一 bk 2 ()1 
PONES |? da = O (Rit? 0? (0)) . 
8E: 由 引 理 7.12 可 得 


E fime R (a) ida = E fy 18 lone 


2 (0) n+ dg る 
«o () X f, Fro (0 Pr da 
« p^ o? (0). 


引 Æ 944. 
È rima (2) «PO (0) 
T: 由 引 理 9.2 X 9-3 即 可 得 出 . 


$3. Æ H 13 i a H 


126 堆 m z d B 


LM 


G(aP)- $ elpta), T (a, hq9) = 


PPSP 9 (4) pi<net2p ” 


SHEEHBIETETESE Tla), 20,1, 55. m, m +1, Qla) 及 Nla), 


£1 (e) SS (の エダ a e Gi 


TA (a) Q? (a) = D riens (4) e (2a). 


則 rne: 万 方 称 
n—pbtedc Bosna: 


1 


KRGE Pis ts Phatikty ML eA ERE. fel -7 Sas p 


Stm $7 AM. 


5| Æ 9-5. 


| T (a) — TT (o, h, q) | Oa) da & PE O? (0) ea 
E? m 


48: 由 引 理 7.15 及 7-16, 在 M(k,q) .上 


e(n B) 


1-41og n" 


i 
T 


命 


如 


TEH (a) — TE (a, k, q) & (47709 min (P, | B |792 Pecan, 


因 此 所 求 的 和 不 超過 


« pt*3 g* (0) ec Y^, 


引 Æ 9-6. 


2m a 
af Wna j" | da « Pt+3 Q? (0) ec", 


zx f. ze» | eo - eot 
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RUE S 
law- a ($) <E ral 1ze の 一 ee47 の 1 る 


XB € n» (2) «P| 9 0) る 


«P-!L'"OQ(0). 


と (2)= と ep) = 


ll gp a7 i81 pco) 


ーー 5 D (4 I) (n (27*1pü-2* か g)—m (27 pi-2'; l, 4) +0 (4) = 


HE tu 
Wi. -it pl o) dx 4-0 (pü-o' crav 可 ， 


ゅ (9) Jarir- — logi 


因此 , 
a5 X. Wa us 4 
a(7)- [t AT 0O(O0(0)e wt), 
此 起 
mtl mitt pila)! 37m pit c a)? tL ds 
4 = (I Ir f- ip(1~a)’ LV MIU nu 
Ert 


x 
Pe <f db i t 
legt 2 log £ log x 


所 以 到 一 4 835 BRUT SEC. 


128 MEE 


由 此 得 出 
2 —n( Wa 22) u 5 2» 
dá ^b) SUP a(S) |o « 
« O? (0) euT, 
由 引 理 7-16 可 知 ,所 讨论 的 和 不 超过 
pt ' 
"EP (opa gehe pibe 28 十 -2-30 g 
« P Q (0) e^. q (f " r. 6 " 


« PrI の 2 (0) evt, 


8| 38 9-7. 


> u D 区 | G7 (a, h, q) A? a yen 


WE 此 式 的 左 方 不 超 過 


da を Pt3 Q? (9) L7*. 


« > qg- Q? (0) 4 一 (+43 gone f 


aL 


B7 4B る 


4 一 IN-IZ7 
& pt*3 Q? (9) L7*0€33. K ptt3 o? (9) La. 
(mi^ 5 «v. 
8| Æ 9.8. 


ji [TA (a) Q? (a)| da & P**3 O? (0) L7*. 
38: 由 定理 10 及 引 環 9-4, 可 知 


eo go | da «P L5% f, rn (a) 0 G2] da < 


« P**3 O? (0) L7^ 。 
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引 理 9-9. 
rieznez (N) = A2 S (N) V (N) + O (Pt+3 O? (0) L7), 


3U& 
c Ptt L4 < P (N) < ej? PE L773, 


TW: 由 引 理 9.5, 9-6, 9.7 及 9.8 得 出 
ょ 1 
as = f t Ca) a? Ca) e (—N a) da = 


2&pt2m47 
) e, (N A) P (N) + O (PE? L5 0? (0), 


-E Eel 


agi” hai 


(5. g)551 
此 不 
f E 1 
TN) - E 2k43 s 
n trm a N 1-a n 
és eot I n°“log ni 


i=l 


由 引 理 7-19, WON) 適合 於 引 現 中 的 不等式 HUS 


そ 7 Reim RT 
GS) SM. echt] KL 
>L? kal 


(5, a}=1 


(Jub E0975 33) 可以 得 出 本 引 理 . 
定理 13 可 由 引 理 9-9 及 定理 12 得 出 之 ， 


84. Davenport 的 5| M 
3iERHHU k, DL EüUKERLUDDURGEE IDE TFC. ATEREA 
H(4) <15, HOG) <29, H(6) <37 H()«55 H (8) <75. 


TEZER E ERRE, FRI Davenport 的 引 理 有 重要 作用 . 
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51 理 9-10, (DavenporO *. 命 (M) 表 一 自然 数 的 集合 ( 冰 不 假定 其 互 不 
ŽB), AAR E ENEA T AREE: 

a) 4p (M) 中 有 M HARSHER , 即 M = Mi Mie (M), Mie M) 的 
EREI M; 


6) (M) 中 的 元 素 的 个 数 是 N: 
及 
B) (M) 中 的 元素 適合 夫 <P. 


命 100 代表 一 个 k KEER. 则 方程 
Ha + Mi =i) IM PuxExux«2P, Met が ) D 
的 解答 的 个 数 
Pitegh (1 + pé-&st-277*! 4. pO-27n -D+ gg -27! gT), 


此 处 c BAR 1r k —2. MR る 所 涉及 的 常数 仅 依 铃 RR e. 
i: sBÉCDER 


5 Af) = fia) - fG) 


fd A fO) = dta snif). 
1) d NoD 代表 下 式 的 解数 : 


oet A! f(x) +M M, 


PEx«2P, Qey KPI yO (2) 
HELEN 5s, RM, (2) 式 的 解数 用 M, RE. GERN 


* Rao PRESARA Y E TRUILAT SE FL, 
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N, « M Pi-ttr+s 十 (Gm pé-ker Na)? 5 (3) 


由 Cauchy 不 等 式 可 知 
N= ダテ (あり (£ g wa (x Srm, 2)" « 
T M E M £M 
« (Per 3 > E 2, 9) 
而 3 D s050 歼 是 下 式 的 解数 : 
t M 


A fo) + が モロー) + Ma, (4) 


3E BOHSABTEET ABER IETE (M) H. noot afin) + MIE CM). FARHA 
然 就 是 N; 。 XU, Hox —on BR. (D 式 的 解数 是 N,， 令 假定 xi oxi $ 
B n= xr t imi 及 n=, E 


5a AIF f(x) + Mi = M. (5) 


由 多 


AT f(x) D> tarl Pt rl 
可 知 
PELA で Pe-ktrtt 


HGRA r > x 的 (4) 式 的 解数 < Nei. 因此 得 出 


N, & {Pottrte M (N, + Np) Y? 


Bn 
N, « pi-eriqx (DE RFK 9o Nap? " 


が PE-4+2-2 tl 十 qi pi-k*0-277)1- (rt) +e NL. (6) 


12 LANE GENE NE AE 


営 ァ 一 】 時 , (6) Ah G) 得 出 ， 现在 假定 (6) 式 对 + 一 1 JR. 由 
(3) 得 出 


N&R pi-ki-ictfle mn gu PE-RT rarr tles mtg 


«9 ps-tsi-icttia. 4 qut po-ena-ici)etonottlee x 


-r41 
x (m アー ネオ テオ 6 I (CD ai W Na!) + « 


うー キター スー ゲキ 1 1-277 p (8-41) (12277) + エー Tt sa 
«WP 5p TR GA Et TY IN 


3) 命 N RO) AKER, AEH 
NPRN. 


Fasen, 期 (1) 的 解数 «PAR, Epor ou. 則 3) 的 解数 <N. 
由 (6) 式 及 显然 的 不 等 式 


Na る の Da (MiM) aR 


Mi Mz 
而 得 岂 本 3 引 理 ， 
附 記 : 在 将 来 麻 用 时 ， 数 集 (MO MEBANE M «Nr K, WIL 
BI 9・10 的 結 答 可 以 化 簡 成 : 


PHR (1 + Pa-ktI-2-7+1l + püci7rys-&en- (r+1)27 RY), (7) 
引 理 9-11。 命 fx) 代表 一 个 四 次 的 整 值 多 项 式 、 则 方程 


f) finc f(x3) + f(x4) + ft = FOD + fo2 + ys) + fG2 + f05, 


3 


[ i 108 108 
PLn «2D, PU xy 2D, DV er, y «2 DV, 


9 
PS ruysrnys2PT, 


从 


的 解数 «pitt, 
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W: 1) Ik (M) 是 由 以 下 形状 苗 整 数 所 成 的 集合 : 


AN £ 
6 6 


f) PE zi E22P 


* $ 
ME R=, m«P ERA a=, Amori, 则 由 (7) ARE 


出 : 方程 
KD +) + f(x) = On) + O2 + fO. 


A 5 
PE&xy,y &2P, P Suy, y «2P*, 


5 
dde 


的 解数 «PO P 


S d 
3 


設 明 時 用 了 に 


9ー を す ユ ー20 つ や ーー トー オキ ュー ュー ニー4 く 0 


及 
€ ー オ -)@ー4 *0)-(-4 Dt 273. E i(m 一 4 十 1) -1 + テー=0. 
2) 取 (M) 是 内 以 下 形状 的 整数 所 成 的 集合 : 


9,3 
fi) +d +E), P'se«2P, PY t'xngae2P 5, 


A 
«23.5 6 


s D gge TE opi" o preges É, 今 取 r=2, 由 (7) 
得 出 : 方程 


fx) + fx2) + fx3) + ACs) = fO + fG2 + fO3) + fG3), 


2 
T 


9 
PSzn 27D, P” Sry 2P", 


9.5 3.5 
ite 家 m'e 
O é Larz yazi y3 2P , 


P 


LAN a NE REF. 


的 解数 是 KPH RKP T ep ut (MAT: 


す ー を 二 エ ー2 プ セー 6 L 
k ü を キル ーー x0, 


(1 一 


Ts rn 


3) 再 取 (M) 是 由 以 下 形状 的 整数 所 成 的 第 仓 : 


FG + Kea) + Elz) + CD 


m I 1.59 mos 
PF E 2i <2 PIG pis 11 タッ E 2 pie Ns 


133 9 5 1322 9 '$ 

ptt K z, gp Ue, 

由 2) BA 
" « ps C+ ide a pet ETT 

2 
zost, aX -2£ WAH 
, 420 , 587 7 5 
Pte Wr 3 oder 
$—&t1—27!-— e EE odds Seg 


(i--L)e- &tD—G-D27-2-7 is - 


-3 [An )-i 1,420. 
04 167 url g^ 167 9s 


華 林 - 古 特 披 時 問題 進一 歩 約 研 究 135 


得 出 本 引 理 . 
48 T THASSE R, RS OSEAERA IAS S E: 


flx) 的 个 数 


UD 


(genie 


Nc p 
1e BIG ed id Ps 


132 
167 


引 38 9-12. 命 f(x) 天 一 五 次 的 整 值 多 项 式 ， 方程 


fGn) E E fx) 1G) = fo 十 … 十 天 ?7) + fO), 


PeEryuX«2P, 


2 334 984 
Pi ry X 2D", = 2 873 Ti ， 
238 712 
pas < xy ys 所 2 pun, ね = 39i 8/3 * 


Paih ra y4 2D, à; = LETE 


BELLI] pe 


diis ; : 
P XQrsy5X2l , 


7 272 
EC DELE Is - $1 


1133s 68 * 
P 3077 X Lara SZP " 


"358 e 5 hdi, 22 H 
x2P 397 32 * 17 


Air 12 IM 
村 7 xn ys i Y 


r 


的 解数 


9 
Per 0 318 447 
<P s P'txupn 


136 堆 So X 数 論 


3& 5 [EE SEDI EU FRR E: 


fx) 的 个 数 + | 4 在 MP rp P HAR 
15 47 
3 2 | 要 ptt 
8 2m 了 +p+e 
2 
RU: +e 可 由 ec 1T A 

i. 326 
M dr c 


連 績 運用 五 交 得 出 .  (ERPEDERSEURAGAUI AERE: 


29417 10947 


e'—5 7 e—5" 


8| 38 9-13 dr f(x*) 代表 太 次 整 值 多 次 式 。 WE misce. ns 存在 ,使 方 
程 


13 13 
Dr) = D), P"znsp»ziP.l&v«1, 
=l Y=1 


的 解数 « pat taste, Tog ceo ga. 5,689. 


此 引 理 可 由 下 表 以 证明 之: 
Hx) 的 个 数 r À 在 MP 中 P 的 方 数 
3 2 E 5 n 
5 s1 sat 27 ye 
13 "p 5,689 


ak k- ER AUR LIU] BR GE — Ub BS NEC 137 


説明 : 数值 5,689 IH o= A BAR 


800 の 土 15 32 5 十 15 
ECET (en =D ) 


の ー65 25 6 —6 
nESERCB/ RISUS. 
8] 理 9.14. 命 f(x) X—IE-EZUME E RIEGAR. 则 有 s,’ po 存在 使 
19 19 
EE), Lemy, 1«v«1, 
ャ デュ s=] 


的 解数 K patote, MERE pi +e t9 > 6,767. 


HERIR h TEAR: 


jx) && du 7 À 在 MP 中 P 的 方 数 
METTE 
3 2 23 A +e 
529 2091 
i 3 5596 596 十 
27 416. 127 481. 

) 3 31 295 31205 「『 

3 973 025 15 524 151 
$ ^ | 3413 456 3413456 十 
" 4 | 324278 320 1848731376 | , 

373937 071 373937031 | 
19 5 - 6,767 


ov 


= 1 848 731 376 
2RHH: Bk =` EIN 
说 明 : 数值 6,767 JR a= 7,955 031 SES 


s2i14 125 (& 5 +31 _ 112 2 31) 


217 +0 —7 93 0 一 7 


BAERT ÉTAGE. 


138 


8o co EO dm 


8] Xà 9-15 命 f(x) X—ÍB/ ACH RSS RE 点 」… 


29 2 
之 fo) 一 之 fo». 


PK tny L2, 


; #29 存在 ,使 


1«v»x19, 


前 解 数 K pattes, JERE god + ms 7,8887. 
JERS di FROH ze: 
joo f du € r À EMP 中 P 的 方 数 
12 37. 
a " T3 Mis 
689 2726 
" : 765 m t 
i 42 075. 197 193. 
2 ^ 37 263 47263 T° 
5198930 | 27 559 983. 
£ t 5 868 753 $248 753 十 
7 > | 1308 731914 7 618 886 936. 
| 1483010727 1 483 010 727 
3 s |.330 711 392121 | 259302 166745 」。 
375 405 547 232 46 925 693 404 
5 s |10 464 489. 629 092| 69 720 761 315 192 
11896 378 130 937 11 896 378 130 437 
29 6 一 | 7,8887 
.,.69 720 761 315 192 gep 
说 明 ; 数值 7,8887 是 由 a = Ti ggg 378 130 437 经 公开 
アニ ュー 2185 € $0463 .51 SES) 
504017 s' —8 4d 和 一 8 


SE SUR TAKA. 
Hi: 当 RO 8 温 有 其 他 的 方法 得 出 更 精密 的 结果 ， 因此 我 们 的 计算 称 
Rk = 8. 
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85. SEX LH (4) € 15 09 i H 


命 
To (a) =T (æ P) = 之 e(ra), 
PKS 
i32 
T (a) =T (s P”), 
108 
T" (a) — T (a, P?) , 
T"(a) — T (a, P9), 
Oa) = T'(a) T" (a) T”? (a), - 
R(a) = Tt (a) O (a) . 
Hit 
132 108 90 | 5 5 
3e» t346 t?'34 73 t3 
得 出 


+ 
E. 二 


pt «o (0) « pis : 


“|= 


和 如 第 七 章 $ 3 MARRAREN 一 = scg < ユー 


5| 理 9-16. 
Í. ' T} (a) R (a) |? da & 0 (0) pue, 
m: 由 引 理 9.11 x 3.6 得 出 
ISE (a) R (a) |da ež fi | R (a) |? da & 


A d 5 5 
a pitita 02 (0) pE, 


140 t 8 ox k B 


3| 理 9-17. 
Sh |78 (a) R (a) |? da & Q? (0) P^. 
EL 
$i: wR M = Mg) 分 篇 南 类 : 
3: gq «P, 
9 
M: P*zg«Pe, 


在 M: 上 鷹 用 引 理 7.10 及 7.11 可 得 


ly 


Seg. sx 
Tola) «qi a の る 


如 引 理 9・3 得 出 


之 に | T$ (a) R (a) |? da る PE E LR (a) |? da & 


ES 
る Q' (0) ph» s 


又 把 引 理 7.10 及 7-11 用 到 SR. 上 , 则 当 e 在 R Ef 


1 
1* 


m m 
T, (a) «q ET e min (,]B] うる 


1 
ー* 


lí, $ 
«a 7 mi(P,lBl ^, 


laa m 
T (à&a t PP, 


1 103 
T” (a) る 47 pl 
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12 108 


n zm m, 5 zt 
之 ha Tl THa) T"(a)| da < BD q-q * P9 ? pi ^ min (1, |B| *PaB« 
1 4 


3 132 108 
一 > te “2，1z> 十 2 。 xn 十 6 一 人 
る P3 4 2 P 167 167 で 
a 
132 108 
2*4:*2* 3*2 
um uw : 


医 此 得 出 
x f. Tila) T) Tla) Ta) | da & TO) E i" | Tí(a) T (a) Ta) | da 
を Q9? (0) P?. 
引 理 9-18. 
f | T4 (a) R (a) 2 da « Q? (0) P! . 


过 引 理由 引 理 9.16 及 9.17 ETH. 
和 如 53 的 方法 ,我 们 易 认得 出 以 下 的 结论 : 以 (AV) 表 下 列 方程 的 解数 : 


着 二 可 二 市 ph =N, 


IER purs Pis EX (A 


12 3: 
Pé&pX2PixXv«7 Dpsp FID, 


108 103 90 


10 » 0 m 
PE S popu SP”, PF < pin Pin Pio Ps S 2D, 
EU 


ris (A) = € (N) F, (N) + 0 (P O? (0) L7“), 


M 堆 GENE 素 ANE 


外 此 得 出 
定 理 14. 所 有 的 充分 大 的 三 15 (mod 240) 的 整数 N, 是 15 个 素数 的 


四 次 五 之 和 ,部 


H(4) <15 


$6. TEA H (5) «25118 R 


一 如 $5 Agi, RE TARRE AT R: 
命 nxOND 表示 下 列 方程 的 解数 ; 


Pi ER tF N, 


IË pece. ps ERR, Hue 


PEpxX2U  1«v«IL 


Ph&p,p «2Ph, à 2 873 111" x 
., 238 712 
DARE pwps 2PH, Acl 
phhhx pop «2 pads, å; = H T E 


2568 ， 2568 
A As V A 1218 go 
077 307 

P 87 委 Pa p19 «27 > 


372 2568 22 


penin E 之 2 Pa 下 
! E Pw P21 , 


2568 72 15 258 ， 22 15 
M ts la 3g; 35 v 


nem aS e T G 
prim UU K pon Pos Pa Ps S2 P 


RI 
AQ & (I) VQ Q0 CL), 


dE EK dE REIR] NOE — 26 BYE E 143 


此 不 


NECEM Allo DE e inaha AC UN ec DE IS - 
T(N) B ED 357 ' 3n xat £25 

由 此 得 出 

x 理 15. 所 有 的 充分 大 的 奇数 订 以 表 成 二 十 五 个 案 数 的 五 次 方 的 和 、 即 
H(5 «25. 


信 不 第 再 複 以下 各 式 航 譜 明 : H6) «37, HO) &55 及 H(8) & 75. 


第 十 X 
36 Bt R 2D BERG 7 2E 75 e iia" 


81. 
在 本 章 及 下 一 章 中 将 讨论 不 定 方 程 租 : 


其 中 未 知 数 puc. p 是 来 数 . 本 章 中 将 给 吐 此 方程 组 的 解数 的 于 近 式 ,而 假定 
了 sm HE so 的 数值 如 下 表 : 


V 
o 


&£[2|3|415,5,.7 s | 


i bant t: s 
7 | 19 | 49 |127|315 |763 178| 2k03 log k + log log 4 + 4) 


ATARRABI E RP AHRE R93. BUT k=2 的 情 
Zu, BUR VT AKR SE RET AG GE BO TAS EREN TOS, PERE 


82. 護 明 定理 16 所 需要 的 区 休 引 型 


8| 理 19-15 命 voc vi Rk RR. Bin 


* BRETELE T-I INRE K. K. MapmKRHHIIBMTH „O6 omoi samue 
AWTTRBHOH reopun meer“. Has. AH CCCP, Cepna NaTeMaTHHECKag， T. 4 (1949), crp. 193-194. 


(RAETH) 
** V. M. BauompanoB, Mamenimusecrut Cõopmur, 3 (1938), 435—171; 33-7 RENE 


He, FRAME, BAHR, 2 (1952). 
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1 
I= f'e (ratt bn dt, 


則 
I«Z, Z-(ma(Llvib-.lnl»*. 
T: BILS 故 可 假定 ] yx | l2 我 人 有 
peo dx, drg, 
ii 
ター GbR nee xn. 
显然 有 


Bk! ff zi dero: dig, 


EEE € «n «1 


TAREHA 


BAR 代表 営 roo n HERE OX XE na Lo XE nx 1 時 y ys POR 
出 的 域 . MERHAMET A 


O(n. sn) - 
Sunc 7E gn , ye) 


REREH. SA3 7-5 可 得 


| RIIA | = EGG ya teikgrG Onde | < 
R 


<f for dyni dari dyg | f: (x ya) g Cy ts Ya) の 4 


< 


max ffan ー dya dyag の ye Í g (Yrsa Yi) dya € 
osx vy rg 
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1 1 
« max f -f dry drg. 
CO<S<T Jo 0 

た さ プ モコ ス ココ 


仿 有 


1 1 
ff dx, dia & fe f dx dx, ff dz, dx, = 


vn sett vy, &o* $ vy, E+ 


-Ví(v-1)—V(GQ), 
此 不 V(v) 是 由 
= | yaf Gt e th Se n0, 
FERRIER. 因 


r (9) = v^ 


(此 处 ? 是 一 仅 依 大 b RR 的 常数 ) ,所 以 


[71 
2 十 1 の を 


V lvtD—V (の る (た ( Ival 


+? 
«]7 rer io de K 


& | ya |^ Qi 7 る 


«|v,|**nlk-DT-. 
(其 中 用 ex ly 综合 (1), (2) 及 G) 可 得 


BR | y, ]- "^ (v, & t 71 « 


PP 


BR TAIA. 


(a) 


(2) 


(3) 
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3| £8 10-2. 4ykn5]28 10-1 的 假定 , 命 ô= max (1, YO, Rl 


2 
I« ls". 


ャ ニュ 


又 賞 0 く 9S1 了 时， 


す 大 
f ely xt dm yix) dr € II es. 


v=i 


AE g > だ 时， 
Paf ppi 
RE: ”由於 


k k 
Ia = I max C ly |) S max (1, | vil | Dt 
ッ ニ 1 vel 


d&HiB[HB 10.1 立 鹿 得 出 第 一 个 不 等 式 
再 ， 


d 1 
[etr t nada fe matte tnn dy K 
& zp 
«(Il max (1, KU) « 
v=1 


k EP 
« «(il max (ó*, すず] v D) « 


« gicie CON « (i ay”. 


过 就 性 明了 第 二 个 不 等 式 . 
又 积分 


ドコ oe & » 
k d Td dy € it f 879* dy, 
ー の -e (pee 


当 og RAR. 
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5] $8 10-3. dra. DERK, H—aocqnu X0 9 代表 gu gk 
BEES. 


な h H h .À 
a( — t ya - (eee se A J Av Qv) —— 1, 
di un H 之 qk P 41 7) ng) =L 


LIS ee A) oO 
UU ar ~ 


BRE 


acl Fl AFI D 
(paul Cau) 


4 og» (+ 1) Bg. 
XE: ER 


车 不 然 , 必 有 一 素数 ヵ 使 


假定 p 能 整除 0, 而 + 不 能 整除 の . 由 の 的 定義 , 必 有 一 q REB an 
能 篇 が 所 整除 ,但 不 能 答 pt EER, EN PI, 不 是 的 倍数 . 莹 和 以 上 的 侵 
定 相違 . 

由 定 理 1 可 知 


の 
p (Ae, =, A) $ D e (g(x)/ 0) < 07t, 


MEENEIIIILLEELI: 


149 
REJETE, BIER BERT iR P BS DERE 


« ツ €— p> € DF Qu e 2 ・・ € 4144 079**, 
- g 4 4 


a=! qal 


HAE の , TRIS dU 


oD -S- Xa 


JE AEG TAE RT BB RA SECOS. 的 整数 钥 qnss qe 由 引 理 2・1 可 知 


a (9) «(X 4) < の (OO «ote. 


alg 


所 以 该 级 数 
« $ tecum, 


显然 当 k—ag«—1 P ILR ET g> AC FD. REL TUO RE. 


附 記 : 引 理 0102 及 i03 的 收 款 指数 部 还 可 改善 . 芋 参 考 数学 学 报 第 
SERRER. 


8] 理 10-4. d 


fo Peer Iu, (ua)-1, q1. 
gk qi 


X 00 是 みっ の 的 最 小 公 倍 散 ，0 是 の: 及 oq 的 最 小 公 倍 数 ， 假定 
01 < 0, RI 


p 


E eUe) «0. 


r=] 


150 à ok X EN 


3. X 0BPBGBSDUABEASAIERE. HEO <P. 命 *= Qiy t z HE 
1X2:x0, O0xy«(P—2)/0:. 
AA qi 不 能 整除 Qu. 所 以 


(-2)01 


P 2, 
È e {f(x)) | = | e Cf(z)) p PERATA | < 


x 0i max 


x 


2. giis Qr 
y 


9 Qidi -= 
XL oW o. 
^ (Qnia) (0.4) 


(UTI 1-8). 
8| 理 1055. dro aera 的 正 数 ,及 


fo = au x* +e tar. 


EC 
"NR LIB SLE. 
qr vt, 
其 中 
ti= Pt, Fyre Dt 2xvxXk. 
假定 
pitte Cg CT, g KPY, 2«v&E, 
EU 
P 
€eG)«r-. 
z=l 
3. d 
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HHS Qi S qro < p-0s-2) 一 pi-iha-2(&-1) < pi-ie*te < qis 根据 引 理 10-4, 
可 知 - 
$,&0Xqcdxm 


« Pi . püe-22&-1) < pl-ia-25(&-1), 


ei) = 之 (S, — Se (Qux Bix) = 


xl 
ca E S (e (Bant + + Pan) — e (Pa Ca 十 到 4 二 十 有 (2 二 1) 十 
+ Spe(Bx Q-F1)5 + -+ Bi (P+1)). 
因 篇 
ie(B, (n1) .+ BO) —e (Prat +t Pn)| « 
K | Ba | PEI ] Bau] PE? t+ | Bal 


prt pb? P? 1 
apetece « 
Te T&-1 * f; qiti 


を p-ith-e + アー ミー を 1gーg を p-rthb-e, 


所 以 


ë 
>7G)) る 3j PEE, PE る 


xal 


る Pik) « Pl-2, 
$3. 開 於 Tarry Fi] RU E 


定理 16. 命 


S (257,2) = D e (at b bx). 


x&P 


152 堆 B + E 5m 


fron RR k HAGER, EER A: 


4t121314|3|5 TIT 29 


to | 3 | 8 |23 |62 [156| 380 |889| [£3 log k + loglog k + 4)] 一 2 


RUE rn 時 , 有 下面 的 結果 


1 Y. 5 
T(P)- IN 人 


= Cc Pt RAID 十 O (ph-ikés1-e() : 


Da 
d I p 
a= | 人 | fete Ba =) ds | dpr- 4B, 
及 
LJ で の の oo À À 2 
ged QA EX, E 4 us A) | : 
ql] 4471 Acl Ael qk qı 
(EA 
而 
424 
p (hs, Że) = 1 = SB este s ŽL e), 
qk 9 91 d& eT Tk qi 


id. 1) 由 於 (ee…。g) 的 过 期 性 ,我 们 有 
1-4 pi 

re)=f pod "| o | S (ae の gr) ]* dag. 
wu - 


今 取 
PP, Tya Pet, 2&v&k, 


"A BEXILLLEEXEAII. 


153 


HEIA TAD PAER o) ,我们 有 - tr^. 全 


ん 


Rr -= "LI (hs, g) = 1, | Bs se 0<q RED. 


我 何 現 在 注意 所 有 適 合 條 件 


1S qg LP (2 v4), 1«gq «Pii 


ARAA. ADNR m( 75s) RA - k MEARI: EN 
Busen 


1 
Ld S n 1E&vsxf. 


MR (assu) 所 成 的 。 iiM m (Iss). 


EGHIETOHPÓD 跑 有 公共 点 .。 如 车 不 然 ,假定 


no me 


` TNR 
E 


qk ”aq 


MEE. 内 入 间隔 不 同 、 MILAT v E a e, 


gy H 
1 | qv — AL as] | ん [A 1 1 
MEOS Codd E E AN MERE M, RC ーー S 
が の ~ qr gi la 441. dety dq 
う 
x ゾー ma 十 E ) 
7 qe" 4s 
也 就 是 
2ps-s Dr v> 1, 
T, € 2 max (gv, 4.) <Í f " 
2pihe è 4*v-1 


AES BUS. 


- よく みる ュー i. 1Xv&k, 
中 除去 请 328 Lime TRIR. 命 


7o = fo f 15m P t 
E 


及 
{h h 
m を qk 2j 
K (46, 0) = ff | S |? do, … daz, 
dk qi 
m 
則 


T (P) =Tm + Te. 
2) f H= qvq K 


x= Hety 7 テル 7。 —g3H«t&U-—DpiH, 


則 在 Sm (5 S ^e) 上 


dr 


a 4 År 
(ok ss := wW (各 t 小 十 一 上 ) 
[Ch 2j) > Zi cd 


Jt 


W,- E c(hGEMTD GG tB em. 


st Fn 
B y 


ゅ (8) =B (HE Ft b e t BiH E Y D, 


(1) 
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WE P kR, 


H 
4171 


« 


s %-1 
すす 
4 


4 y 一 1 
& V püs-io t-d pi-leto pe 十 ple- t) (=t) as x 


v=2 


& pos-is4-2 4 p-le-256-7) =- o (1), 


QE P 充分 大 時 , ej] hK 7.5 2) 可 知 


w= f eto (ds 0(). 


-ył 

m r= PZH +), y= BP (1 和 Sk), 可 得 
, P 
W,- Hu Rt*90Q, 


此 处 
1 
R = | ers +e yir) dr. 


因此 
s= s(A PT LpR+ oG). 
Ik qi 


Q2 max(qi, 7, 40 > (40074! = HP, 


REIH 10-1 及 10-2 可 知 


B ( NEN )? R&P Z «PHZ, 
di 1 


AU a ERME, 


H = qu qg PI Dac) L 


(2 


g pl-a- [Pa E p'-e 


及 
Z = mie (Ly, lot, ya) = 
= min (1, C E 8i 75, (P| D> 
> min (1, (P/T), e, (P5717) > 
z»inin(1l,P-9) = アー 
所 以 
H= 再 -2 
< H-"+e Plt+a-e) (l-a) < 
EH EP p-e KPH EZ, (4) 
m (2), (3) A (4 可 知 : dm. 
S«PH-*""Z. (5) 
4) pm (2, (3) 及 (5) 式 冰 简单 的 不 等 式 
ellnle laze— (dele igp), 
可 知 
‘sju | p( A, t) |" pu qns «n PH zy. 
] qk 41^1 
LE "m ET iH. 
在 (es) .上 求知 分 ,可 得 
dicet zc 
hr "LN 一 Ju d ^ "yx ^k Fw. a "RI 48,48, 
(A. ” の! Jea * "3! 計上 ea UH Bi dB 


+0 pis Hener f" s P Zapi = dBi). 


-o 
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由 引 理 10-2 可 知 


Í zi ダート dBe' 4B, « PRRD JA 


-» 


M Z"7Vdy, = dy, € 
« pen, 


由 此 推出 


K(* v A) 一 
qr qi 
一 1r-1 -l.- 


M 22r "p 4 1 T と 
d f EN [Ri dB dBi + 
n 


; 
e 2d .-l 
M ME 


= Ak a AL 
L 94 m 


+0 (P ツ ーー りー! Hi-stQr-t)yee) 


1 š = 
e | BT pan (4 T 
4 can gto 


L pk ey FER 
-f [RY dy, dy, + 


-erlerlp 
4 O (Ph-i&* 1-1 Hie), (6) 
5) H 


Ui Eod ar! pd " » 
|j k -f t-l p IA NT m-f eE, |R|” dyy dy, « 
1 


ーgー! ェ ー1 m 
"uou a 


«X max m, | «f Rd dyi dys, 
: ai =% 
此 处 M; 是 党 Yi| > a't! P RR RK [A 


pi Eh uw Xd 
て の 2 pi pi T P に こさ 


P 


y 
nq 7 pep の 


ag SB 10:2 


M, max の の «P-**, 
iri» 


158 — E NE NE NE. 


e 


giya lp 
f 1 we nei WR dy, dy = c, + O (P-°°), (7) 


精 合 D.C) 二 式 可 知 


6s m E € 


e (4 T A) | ? pu-stasn 十 
qk qi 


4 "ad 


O (pu-iküeen- H1-9tQr- 1) se) + 


+0 (Pr Mkt hoe Hoy i (8) 
命 
g 总 h NE 
de NM ow 了 x x e S | 2 (2, ) . 
asrki qeria geot ito Hl Ael qr qı 
Uy adel g ret 
由 (8) 可 知 
T, = cy A Pt Rt +0 (Pikit) -1 5 Hoey- tey + 
+ Q (rite -ata € Homes), 
Bit 


€ > Ho x 5 m <( god 
9 å 


UE e 
Kikite (AB 1> 4D RE 2D3E +1 kF 
b3 > Hose «(X の hh 
^ 4 


MRE, 可 知覚 24 > 3R +1, 


T= cd P-R) n (pir-ik(een-e) 4 (9) 
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假定 2134 +1 iE RAS 時 成立 当 k= 及 4， 我 们 纺 用 以 下 的 补充 才 
能 獲得 (9) 式 : 
当 ぇ =3 時 、 


Hyg Qm) := 
$4 


= € È È (mna Nt 


a «r7 kt? gerile q go 


と A d prt 
3 
gt ov gite mne] を 
g,cri-ito aep -2 


173 3 3 
ps «p 


6) 仿 往 求 出 c 由 AZK KA quss. 的 最 小 公 倍 数 
Q > max (qi, ga), 所 以 


E E] 1 2r-1 
lar AISES € |p 
ql gpl A ^ E ql 
Jt 
7 t 
F= max Hi 2 A) | 
Qmd - iato dk qi 


由 引 理 10:3 知道 


F & goste Pt)te 


Adae X sp 是 收 伍 的 〔 因 篇 21 > kk x D 十 1) 所 以 


^ 


o= A + O(P). 


160 k 可 来 AE. 


和 (9) AYFER An 


To) Su pi ik(t+ 1) 十 ND QP RREN =Y 2 (10) 


7) RERNA To. # (uo. a) BHE, 則 必 適合 以下 k 个 条 件 
x—: 
pe < q E po, 2«v&k. 


pie cg P. 


妇 果 第 一 类 不 等 式 之 一 成 立 ; 即 有 一 使 ph < qe prints 期 由 引 理 
5.10 及 5-12 可 知 : 当 处 >9 RP, F, 


cs i-a — ; 
Slag sa) KP, M a (mu (1) 
而 当 p «oq. HRS 


1 
了 (ab sm) &Prg oU PIT, 


d 下 多? 時 、 由 引 理 5-10 及 5-11 也 知 此 式 芙 实 . 
du RT GE A 45 — RR A 5, Ue afe it irr T E 10-5 MICE, Fi 


l-a 1-à a L Ee 
S«P ge puo À 60 X logk 
REZE E BES AD 式 . 
8) Sedem mE] 
Tiy PRLD o6, (12) 


8-1) 假定 和 < 9， 则 由 定理 及 (11) 式 


1 i. = 
Tyt KPA f t f. 18/777 da dag < 


si ANEA METETE WE. 


e PH- e, 
8.2) GKE k>9, HERB 7 Ye c— n Rx, RI 
N 1 
Ti « max spe f -f 181^ dai dos & 
"T v v 


PIR- 


る picis 中 一 cx 


MTS m 74 Gr 0-29. 


[log (15 が (FD log ) ] 
iie | 人 [ien 


中 保護 ず プ <。>0. 同时 ,党 AIR 時 , 


I< 3 log + loglog & + log (1+4) t log 15 xq: 


<k (log k  loglog k + log (1+4) + log 15) (Gla) +t, 
所 以 
tan cP&ICETU FE R2 ERS 
a& A (Aog k - loglogk ^ log (13-2) +log15) (1— La) 4 
4 3 (で + め + す すく 
< e(s log & + log log k + log}? + log 15 -i1)- 


va (ort に < 


Bc EO b EE NE. 


x K’ (3 logk t- loglogg & 3-4) — 2. 


Hi (1), (10). 及 (12) EHI EH 16. 
注意 : ”我 们 兹 打算 凡 定理 16 qp à — 2 的 部 傍 . 評者 不 難 自己 精 出 其 護 
HI. 東進 一 歩 、 在 R—2 时 ,常数 ct 及 c 都 可 能 算出 来 ， 


84. 定理 17 的 叙述 


定理 17. dp k X— 22 的 素数 . : R— 2o 的 整数 ,此 成 so 前 定義 
如 次 表 : 


E | i M (Sj - 
s i7 119|491127 TE 28K Glogk t loglogk- 4) 


命 7 Nase, N) 代表 下 烈 方 程 租 


PRT Ni 


Pct pt + p= Na, 
(1) 


的 素数 解 puc. p. KAR. f Nj=P. 划 (1) 式 的 解 租 数 可 以 表 成 


tt GUN N pr TH 
rius も Ke (uo te) 


LU i 
JR 
ぁ =| Zu Af emen Ends) (7 t -Y — n= Yiyi Jdr dyn 
G Wers Nds NX Asera), 
gue agal 


T a D 7 
A (qu... n) T: a(— を NM 一 …ー v) 
i X, Jk 7 
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HE kooo li 2RXEGE TEE VIRIER RR, mod qu, mod ge H 


IE 0 是 queo gk 的 最 小 公 倍 数 , 而 x RSS ARA, mod Q. 


85, E PE Wy m Hj 


Slan a = Eje(f(g), fr) = mi b e nr 


PSE 


則 


. 1 H 
I (N4, NY) = f' da, efs (ab a) e (— Neae Om — N, a1) dag = 


leni 1-r 
ib li aU dn hf "E (go っ eg) e (— Noa N00) das, 
E -ik 


HE t—PL AR 
o,z 24 (m obe H G tatt), 62K. 
而 9 MEARE. 
对 认 r, エー) 中 的 任意 一 个 w， 可 有 二 整数 hh 及 g 使 


h 1 
gdr 28. BR ss G,4)-71, 0«4 «T. 
amt B. [MT 0s) 4 


AZEN (noa) 必定 落 企 一 个 形 如 


1 
«bh. 
"e 1&v&k 


AE. 


| 164 LEN NE NE NUS 


THES ETRAS FARIA: 

17. 其 中 的 x WAR L SaSu 者 、 用 my 表示 世 全 中 間 的 一 個 

2?. qx EM OKu LS UL quu WEAR LO Lpa Su 者 ， 
用 Wi Adeste minii 

»? dul 0 «qu € L'5—,0 € quoa € L7, 4B LATH S quu S 
ous 则 用 us OR TETIBIEBRT IE: 

RO EO qu «Ls 0«qi«Lo, tH L^ «qur, MH mi 表示 
"ETSI 

(40? 適合 於 0 くく PV Lolk (HE =M As) 

BREUI: WERA GR GBR. 用 器 代表 所 有 的 € 之 外 的 点 的 集 
合 , 则 得 


8, ND = (X f, fp) eC mm mm NO dan dos. 
mim Jm 


2) 8| £ 10-6. f 


s (Brst B) = fE) dx, Y(x)= Byx* b + Bix. 


log 
au m (A ies A) 上 


h Ed a Pus 
S s ns, cts 5* sts + ひ O (Pa マテ 4 
lar, a) = * chus Sor (Bx B) ( E 
此 起 
p 
h h み à 
T( ^t. Sou ( 4 EE RE *), 
qt 2j 2. gk n 4 
{x.9)=1 


而 O 则 是 quos 的 最 小 公 倍 数 ， 
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X: 显然 有 0 <LO, dp 


$e m dMebexn p). 528. 


Ep 


则 由 中 更 7-14, 


h な 
Sm = "C Ext potr 1+0(0)= 
之 gk Ti ) 之 
{x 0)2T peg) 


。 d- 42x E LO 76 ML 
| "Les r3 pup Up 
我 個 有 


さき (em) ーー D (Sn — Sni) e GGD) = 


だす た 


= た b Sn Ce (EF (m)) — e (Fm +1))) + See (F(P -1)) = 


トマ 


r|% 3. 4 
E m o NES EL lim (e (Pm) — e {Pom + 1))) + 


TEPOQG + m) 4 O (Pec vi), 


这 是 因 篇 
Pe-cvi ( > Le (Pm)) --e (Bm + 1)) | 1+ 1 名 
うそ の そら 
K Pec hp tmt tos x Pon yr 
X 


> lim (eE) 一 e Win H 1))) + ii P eP + 1)) = 


2Xm«r 


:= € e Gron f^ dr E 


DE 
mx 


166 i p 素 k A 


f e (Fx)) dx + 0 人 Hm 
demus duci logx 


-= 85(B,,--, BO + O (Luton), 
由 此 即 得 出 本 引 理 . 
引 理 10-7. 4 vec v: CRER, 06) 9vey boo Yu 又 命 W = 


k 
= Il 8,77, àv = max (1, y») ,. Bl 


yaf 


! e(900 gylf di dogL 
Ta log yP dy. = L CO, is ro( p: w), 


因而 (JIA 10-2) 


t eloo) "We 
T4 log ?了 S dnd L 


4: 由 第 二 中 値 定理 及 引 理 10-2 可 得 


1 | PO gy L [E eO ay -- 
lf», 589 a Ff e OD dy- 


Lo i 
(Feo) 1 . logy あみ る 
bo bgy tL P CL Ji logytL e (90)) dy 


k 

«L7 S) mar (LL | y! y*- log < 
val 

«L9 w + FEE iy 


«WL logh. 


3) 31108 EXE 


S (ag, m) KP L7^5. 
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3: E a E m.k f 


A h 
Fk qn 


命 O, 代表 ausi qua 的 最 小 公 倍数 ， HI O, «LSU IU, qu ERI 10, 我 


们 有 
€ c (hr T -+ ap) る 


psr 
pzu(nad Np) 


maS 


=I 
& P La Onta, 


(BH oa > DH (o, o t oait sd 1)) 


命 
A Á 
s JH ak NE ^" nil app! p ees 
de pm x RE fn Pro ide り 
划 得 出 
S (ol on = D (Gn) — SEn — D) e (FG) 一 
"zh 
= > Sim) (e QU (m)) — e Elm + 1). 
Econ 
S (24, 777,0) K P Lo^77 2 (PITT (Lb on bL) すす うる 


mb 
«PL. 
4) d£ Z3. 由 定理 16 AG 10-8 得 出 
IET See e das da «(omo f. [s (94, 7, a dap dam 
% 9 


で Pi + チー ロー 


dt k=2, 団 由 定理 5 (定理 BD. PHN 


168 i e A K A 


ff 
ff Slana 04) | das da; da, & ra f f | S (a5, Q, 0) | 5 dæ; da; da « 
[RII 
* 


る pica) ponis 
5) 8 EE 10-9. Pg £i, H 
É zi iS*CBa, 2 B) |£ 4B; e dB, を Pe- W(t) g-er, 


WE ZGÉQBUME 


Lo. 


1 大 m z 
Í cQ zu, | PTER 
zir log y P 


の 
Pe f zi 
-2 -5 


« psc kit Lef -| We dys- dy,. 


過程 中 用 了 引 理 10-7. hyj 10-2 印 得 出 本 引 埋 ， 
3| 38 10:10. 52 &(D HR, GONG, Ni) EAS. 
证 明 - -如 引 理 103。 便 別 用 第 一 章 推 論 13 CERES 1. 
6) 他 仍 利用 简单 的 不 等 式 


EE ゆま 
由 引 埋 10-6 FHI 


X (f mene Co Nia m Nia) da dm — 
TU om 


3k WC d HE Bg ok Dp PRO ー 169 


" m (By, Pi) e C— Na Be = NL BO 4B. dB. 


m 1 1 
る Pei( | … fils enn d = da; + 


+E ocn oj se Be ,BOI Be ah) < 


«x PE RAID ooe L, 


多 特此 式 的 沁 程 中 我 们 根据 了 以 下 的 一些 事 实 : 出 定理 15 有 
i 1 " 1 
f, -f |S (au, ea) ]7 dage da, KPIREN ， 


(E k=2 时 震 略 加 修正 ,但 过 重修 正 韶 不 困 准 )， 又 由 引 理 10-9, 


E » 
f -f 185 |s- dB 4B, < 


b >) 0- (一 eZ Bien -qu)'7 -Dere Q (L6). 
ィ 4 


(HA qovoq IMS arca) 
7) RPH 


i d Nh N,A 
Tiea shipping 


MO ELi a LLII a, 


x os f eC Na Bam e m Na Bi) aBa 4B < 
m 


B E 


DE f E. IS? icaBe-4By, (2) 


«x ee marj 


qi 4,7 A En 


— m 


M — max max 
* ae 


由 第 一 章 推理 1.3 已 知 


M & max max O° & max max g” & 
* ayahi’ うれ 


«Lat «Ln! " 
BABI 10-10, (2) 式 中 的 级 数 是 收 就 前 ; 再 由 引 理 10-9, (2) SXHSAURIEO UR 


份 是 «pc Lo. 故 知 (2) Ai « poem pon 
8) X gxL"1szvsxk 我们 有 


DL o し こり) ld dB. で 


Mi ] am 上 [5*7 ! dBi = dB , (3) 
此 不 
M = max max ] $*] 
vo [Bia ortum 
由 引 理 10:7 及 
In] o PIB] > a Lo mL, 
可 知 


p 
M & PS mox max min (L !y7*) る m. L-Wa «PL, 
Los bd L 


HREJ 10-9, G) 式 的 右 站 K PRELO, 联合 (D 及 (3)， 可 以 得 到 


(Gm ) 3 n 
€ oA TEN KIEA (7m 二 s) f st eoe BY x 
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x ef- Ngbe — e — N, Ri) dBi dBi 


È r a 2)) 
LA4S 7 ーー 
IN» A E e(Q) *( «oc g^ js 


x om ost Ges Boe Co BN mm — Bi Ni) dB dBi + 


+0 (PMN ルー リロ " (4) 


9) x 3, RPA 
(A su) ` 
G (Nens id- DZ XE- 之 EN — E i 
eS ga p e 
2E yp cs MN de 
E «( qk t PH ) 
MOS oe Nx Susi oo 77 を su E 
之 を 之 ; (09) za a) 


4 ^ 4 


Ax 
" 


Jt M = max max 
uud 


vty IE 


由 M«LU* eL! HII 10-10, 所 以 (5) RiR «LUI. (R6 k=, 
須加 修 改 ). 
因此 得 出 


r(e, ] . 
Ss Ad の al hNi ーー が xa) x 
p (90) B qr qi 


x e [stem Ne Pa = m Ni Bi) Pe Bon 
bi 


=: gis vof. e stes Bye C-Bi Nu— -—Bi ND) dB dP + 


4 0 tpr- ien Eers P 


" 。 堆 第 来 E a 


10) 我 们 有 
Ec s Bi) e (Co Ni Bm — N Bi) dB dpi = 


-uen el tye) dr) (n EEN: ) » 
| Hx. log * ア piii pn dy say 


rg 10-7, 


E "(^ e(yoat + tni) N N S 
| EO Ses Yı dx) e C p Yijivevdy= 


Š a AAi 」 
s nl Ra ME dx) (nn) ducc E 
log L " - g= - 
SOLA m LP diens th 
Br EA RETE 


Es (ak ai) eC a Noon NI) dae deus 
9m 


Dr-M n s) 
=a € Que m) ーー + o( PATI -lo L), 


Ju 


cui laore ra nr 


因此 得 出 本 引 理 . 
如果 aL R GN, ND Bc>0 (ORE b Roc RN wA), 
划 可 以 得 出 : 営 N 充分 大 時 , 不 定 方程 


Dp Na dl«5&k, 


有 来 数 解 psc. pe 保证 B > らち > 0 的 条 件 将 租 答 “ 正 可 解 条 件 " ,而 保 体 
テ c> 0 BIRU AURERE”. 


LLEGUE RAS —ű mM 


$86. M SK 


TEAGEDUPPRARSAULSRST: IST RAUR RU x — 2 的 情况 除外 。 由 以 
上 的 方法 略 加 修改， 我 们 不 礁 糙 得 本 章 定理 对 k= 2 BRADUUEDE. 不 但 如 此 ， 
在 本 季 中 我 们 温 进 一 步 其 体 地 算出 正 可 解 人 条件 的 禹 分 ,和 相合 可 解 休 件 的 奇 黑 级 
数 . BITAR, RAE RE E WREE. 

1) 正 可 解 休 件 的 研究 . 

在 计算 中 我 们 要 用 到 下 面 风 个 结果 : 

1 .， 命 >N, 4» 0， 有 不 等 式 


(ーー タキ a キー. (1) 
n+ 


等 号 仅 当 名 = … n = 一 時 成立 


nta 


2"， 命 。<0 R0. Lar f(x) E (a,b) PARRER. 則 


lim | sm2mxo key dr = f(O). (の 
nx 


wa Ya 


39. 4 0n, x) = D 9 闻 为 为 代 宪 一 定 正二 光 弄 , 它 的 行列 式 用 101 
ni=1 
ERE. 3 Llen es n) 是 一 寂 次 線 性 式 、 同時 LO 也 表示 其 傈 数 所 成 的 矢 
量 ， 又 命 4 > 0， 命 R 天 一 起 酉 圆 体 的 内 部 : 


A+2L (ris xn 一 Oo > 0. 


( ょ っ 7 


的 行列 式 的 移 尖 值 以 | A | RE., L' GER L 的 係 散 自 上 耐 下 排 成 的 列 。 则 


方 庫 


174 . E - HE G # K E 


ginti 


EC ED = i-i Iia 
f: ET NE PG zu ディ の | jaji 9 TG GE . (3) 


4°, 4r A. BORM (e toe db omn) B 2xboeo B3 KJA, W 


A, = (242)27,. 3X4 U OR 
ux iex Qnod xs) Gs)! 2x Re 2d 


fy fg LAC. RI 


U = 2^7! (5 t 2) (n+ v) —2(n 0 1) 9). 


BUG SUE TRA ERT 


HORS p 全 (fs Am (aunt ast) dz) e eimi Gp da, da, . 
把 它 当 做 


dz (8) = d. (fe ei lag etat) な ) CT da; da, 


的 極限 。 命 

X=] t +l, Y=r + 15,78, 
Ri 

Ja (8) = f f sin ite DEW dr dx, == 

Ja 2f f sin Ko sin 2rYo seieren fo 
zY n se 
225 

现 有 


sin Xe sin 23x Yow f SUP dx mde 
Ja (8) ff zY dX aY 7 F k 


に iie 


Ac HOCH RE d d 


由 2° 可 得 


dxj dx, 


EH I eE 


ERRESA や 受 下 列 一 些 条 件 的 限制 : 


ee a ES a A a (4) 
ーー mN 1 44 e (5) 
x20. (6) 


由 1° gm (ó—x——x)4244oe-cB xD mI. 根据 此 式 
可 知 : ps-c PS, 則 (4) 式 决 不 可 能 ; EA sc WR, J(9) 0. X (6) 
式 、 我 億 可以 音 出 , 在 積分 範 園内 z oso nox 0. 若 す ぐ 1, RUE 


1—x —-«—3BÀA—Gade0x)A—»s—e—x3)2(-—2n-0—25), 


(5) RAKTA. 因 之 当 ONG) = 0， 

今 假定 s 8. (4) JORTORURUURE 20 3370 7:0 (0980 7x 
之 内 ,而 〈5》 表示 在 超 情 圆 体 1ーー…ーs2 (83ー ぉ ー…ー ぇ )” EH. X5 
昂 凡 第 一 个 起 则 立 厅 上 之 点 一 定 在 第 二 个 起 网 加 体 之 外 ,而 第 二 个 超生 加 体 - 上 之 
点 一 定 在 第 一 个 超 懈 圆 笨 之 内 ， 换 车 之 ,第 一 个 起 骸 圆 体 一 定 包 有 第 二 个 超凡 四 
BS. 首 雨 起 椭 加 体 的 共同 部 份 x3 十 … mA. xd b sn tail E 
;一 2 維 的 城 。 所 以 有一 塊 有 正 = 維 容 積 的 部 傍 存在 適合 (4, (5) CO, EI 

引 E 10-1]. 命 *> 3. 49520 1, M JO) 7 0. 


176 堆 時 x X Hol 


如 果 我 们 更 假定 807 :一 1， 划 我 们 还 可 以 算出 丙 数 J(0. AAPEA 
《5) 可以 取消 : Bm ot2s5—1, Ad 1°, Wm 


xjdoceckxilR(B—x;—oe—xym 
& G) 自然 地 这 全 了 
X (6) sli PURGE: 由 (4) Bos «1, du s oe b s 0, RI 
(8—215;—-^—25)2»52:—122, 


BEM (H 式 相 矛盾 的 。 所 以 *s, …。 ox 中 至 少 有 一 个 是 正 的 ， 假定 其 中 小 
有一 個 是 負 的 , 我 们 可 以 很 定 x0, x. X0, H 


(8— (xi b x) x oso x) B 2z(GdbB4e€eD» 
(8—(x-cx)—x——2xY2(G0 7x) t it e t r) 


> 二 


{由 01. gM (3) RARE. 所 以 由 《4) 式 可以 自然 地 推 出 (5) % (6. 


故 得 


| ) 20 一紀 ーーー め 一 づ ーー…ー ァ 0 


By EE rie ma) 


在 3 中 取 ぁ = ュー2。 オ デニ 2ー8。 LG x) S805 oo x) 
Ole x) m Qno x! 264 oe xD. U お 可 知 


|9] 327, Lu ERECRT ys 


所 以 由 3? 得 出 


X Wok m ROACT E 5 RUM Om 


3| 3E 10-12. 4:23 E SmPmS—1, H 


hse bcjgslza deed, 90070 0 
TREE pesar pu^ org 


2) “相合 可 解 休 件 的 研究 . 
关於 EQ. NO MI BATM. eTLBLIE GET BEREICHE RE e E 
RRRA AUA: 
我 个 改 寅 


RE fe: と ) = T (n v, p^), (v) — 1. 


" 
Su, p) = 2. ep Qi x?) 


代表 普通 的 Gauss 和 . RAAHEN RERA A A TR: 


o ] {uy 
wi S n, p?) -(2) S (1, p^) 考 ヵ > 2, (» 
S (n, 2!) T (— 1yet-7 jae g (1,25 " (8) 
8 (1, pl) = iur -n' pY 考 々 > 2, (9) 
0 车 := も 
$ (1,2) -f | (10) 
(1 +i 车 /> !1. 


20. 我 们 引进 整数 y. HERE 
guhQee). 
於是 我 们 有 以 下 的 
3| E 10-13. [IE 1» 2y -1. SX 


2ux = v Z0 (mod p71) , etx (1) 


FERE n] 
T (u, r, p) = 10. (12) 


178 E 至 g E d 


著 不 然 、 命 Xy 是 
2ux d $220 (nod p/*?) (13) 
前 解 , 則 


T (u, v, p) = eg(— x) SQ, の = ep C P) 8 Gn PP), (4 


HE v3 4u 和 ou 划一 关 模 p. 的 整数 . 
证 : o4 = y Hpne, HJ 


T (u, v», p)-— br ep Go? d oy) D eu (Quy + 0 pois) = 


っ が ーー z p'tit 


=p! E eula? tvy), 
Re 
gy キ v 三 0(mol キリ 


此 处 SD 代表 一 和 ，y KERER, mod が : DI" fX, y Maa 


yp ya 


KERR, mod p'. 


MeS GOD MRR ASZ. 不 然 命 zo 基 適 合 (13) DAY. HU a) 
3x 913 f ESI EURO 
xc xa + Py, 1&yxp. 


FAI AJR E , ETE: 


TQv p) = S en (u(x t pyy tv (e t 0 = 


s 


= ez (ef rn) S ea (uy) = 
ya 


De 
=e ug P 


T e Z) S Cu, p) 
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37. db I 2y UBER, TG v. p!) 可 以 一 一 算出 ;等 剧 是 p > 2, Hl y—0, 


T (u,v, p) = Sie Qi vex) — d 
mm 


, “(~ H Js (ap) —i x E 
一 这 车 px. 
当 p—2W,Is3, 直接 可以 算出 
TQ, 02) = (= r, 
T (n,,4) = £**(1d-(—1Y), (16) 


Log ie 
の 


16,58) -( E " 4-2) (4 C Y). 


至 此 ,我 们 已 经 有 了 足 狗 的 方法 来 算出 T, v. が ) 的 数值 ， 
や 。 命 


の ーー d の 
49) X EX (T9 ) mo ww». 
pha, v) 
经 宛 长 之 计算 后 可 以 待 出 以 下 的 二 引 址 ， 
引 理 10-14. 4E 121. Æ p 充分 大 時 , 


AQ) — 0. 
(ERASER IBAR, JURE “Ni 一 Ni 到 0， 而 此 点 篇 正 可 解 休 件 NI < sN; 所 
保護 ). 
引 理 10'15. 
Alp) € pt. 


9,7 3 4(p). 


ァ ー0 


A LA E + NE. 


HGE 10-14 可 知 ô, (REBER. — SEHE p 充分 大 時 
0,— 14 ACQ). 


再 由 引 理 10-15 可 知 : 当 l5 時 。 


Ie 


v 


AERAR RRIA. 证 此 可 知 
3] Æ 10-16. x 55H, 


€(N, N) = [T8 


A83 ek in RE. 
5^. ARMENI RAIE ET VARENA: 


当 435 及 ぁみ 5 時 、9 > 0: 叉车 2 s 一 Ni 及 8|s 一 NN; 有 时, 9; > 0; 
而 车 3 Is— Ni 時 ô 7 0, AE, np PASSHR 
aj 38 10-17. 4525. 4 2|s:5—N, 及 24] 5 — N,, W 


€(N, N,)»0. 
把 本 节 的 结果 和 定 埋 17 BAREA, W PARU NU EREA i: 
4r Mi() N) REREELIESERERÉE c HB ARX. 假定 


l« lim Ny zT. 


PRE Vi) Aet. N) = 7 (mod 24), ME e 充分 大 時 有 七 个 素数 
pcs py 使 
pee 十 外 = Ni, 


n キ … キ あー Wi・ 


第 下 一 章 
Br € RU m xe — X m) x 
8 1. 
ERER "IERI 2E "ipe IHE" I8 RERE RU i 


来 保证 “ 正 可 解 "及 “相合 可 解 "。 ELS EBEE TF, 及 党 C240 log を 
+ loglgk +4) Æ N 充分 大 时, 方程 租 


Boo pÈ = Na, 


bb + p =Ni 


有 来 数 解 . 
ARR- EBD s 的 限制 ， 换 时 之 ,我 们 将 把 < 所 大 於 的 沖 減 低 成 
5 


24? + 3+ klog (60 log) / bg 」 3 og k, 


UA s 大 於 上 数 及 学分 大 的 Nt、 …，Ni WO ETAR RATAR MEE 
時 , 上 方 程 組 有 解答 . 
82. 正 可 解 條 件 的 研究 
命 


-20 eyr r 
bi =f -f (fiet nx) FT ~Y Ök 一 Ya-i184-i — 
E -» 


9 J 
ーー YY 


181 


w 1 s 
a f: (fre xt4e4ne») dx) ef 人 一 ?BR 8)0dyi- 


wl 


Judi, BE 
bi a : " ER B (wg, o). 
dc Ve BORSE, FEF 


1 t 
B (o) = B(oi. w) = fef dri dx; X 


x 从 [A em Geben art Get oo mem 


E 


Zu E sin 2n wx (xt 7 -十 区 一 人) sin 27 wi Gra t :十 x 一 dd as 
ー xb xt 0i ri Fet ái 
命 
XI- Yi エ Ttx,—80| | 
X, == x$ + bid] 
HUART ACA 
1 i r 2 [pnt 
D( ) | Ye gs = まき = mg 
mo iot ta uec 
J D(X e Xi) 人 k! II (x; — xj) 
Aim 


把 を RARR FE Do (EP J 部 不 急 号 、 如 此 则 香 


Bü d Rd E E — 5 W 183 


B Go) = | sin 2r ol Xi d BE coal X 


375 X k 
た [人 
EG, - = i 
0SxiS1 
[eT 


由 Dirichlet 定理 可 知 : 如 果 方 程 组 


Xn 十 nl, l&p&k, (2) 
HERMA, JU 
Jim B (w) := n f IEE E -0. (3) 
[PI 
*。=9 
所 以 我 们 一 多 而 篇 求 


+ DXX, DIXpXxk&, Dv» 


有 正 数 解答 的 问题 。 用 B. = Nf P* 代 人 ,也 就 是 


2 イキ ーー 2 ダー Ns Iu 


| 


k, ( 


A 


有無 正 数 解答 的 問題 . ETA H EC A RR LE EU BE NEU E 
LEE SEMEN PRLRRL CI RTEREUREUNO D AE. MERK AD N= P, 
以 64 = 1， 因 之 mw 委 工 也 是 自然 的 千 果 ,而 不 必 另 添 假定 了 
所 以 “ 正 可 解 休 件 ” 就 是 保生 CO 式 有 正 数 解答 的 条件 ,过 是 命名 的 来 由 ， 
引 理 1L1. 方 程 組 


ah ioe H xh 64， 1 4 上 上， (5) 


i 


HERE B sci GEI, ESRI 
を 
D -ihh 《6) 
ne: 


ROEIERg.JEME CD > k) HH AO ER Z: 


| 
に 2s seg 


Ov, Ôv- の ーッ Ov-t 


W: D 必要 性 、 如 OO 式 有 解 , 命 


Rannta ed at, 
Ri 


4 1 を 
x oA $3 sit 
y J 


v=! = 


显然 是 一 定 正二 次 型 ， 

2) 充分 性 ， (5) A-H M, BERRIAREN E EER E ER. 
把 s.c, one 做 根 作 一 多 项 式 、 如 此 作出 的 次 多 项 式 是 有 实 傈 数 的 ， 所 以 ， 
如 果 ro oo oa 中 有 槛 数 几 更，-… 室 是 一 对 对 的 共 珀 复数 x > xx 各 不 相 
同 , H8E— 35. — 如 若 不 然 ，R, = 0 (Xv «& D AERA G, ons ts 
CEURIFLEAE カー 0.7.4 = 038—580. 因而 (2) JEE PER mnm 
排 成 


Xis-i57 Yim-i T P Yrs 
Yin 0, ]1Emsg 


Xie = Yin-177 P Yom: 


3 x Op HG — 3p d EX 185 


= 2gX«v&k, 


ity ERR. X 


Rani 325-1 = Pima t i Pim: 
. 1l&n&g, 
Rim [xu = Pimi DP, 


EÈ Pe (12g) E e MRR. 解 方 程 組 


P 一 0， 3<uv 扫 28， 
R,—0, 2g&v&hk. 


nh-(-»*V yi» )r.. 


天 是 多 一 1 个 实 保 数 的 入 性 方程 ,及 MER 41,，…, 4， UI SD 
解 的 解答 n... 六 对 过 一 解 ,我 们 有 


= 2y (Pi — P3) + 4y P,P;=0. 


i&fn (2) 是 定 正 型 的 優 庁 相 居 背 . 所 以 zooo n 都 是 实数 ， 由 


xia 
CIEL , 


HER SATAR: wR EGCACEIEOS.R] x. MEIER. 

PHAR:  beuRSEMESU [EE 107 可 以 作 和 如 下 的 修改 而 仍然 里 实 : 一 方面 取 
浓 人 条 件 ncn. 4— 5 ROEIENGUUSRUEEEb. 更 推广 些 ,有 

引 理 11:2. (mk. HEM 


186 堆 a X k dw 


有 正 实数 解 的 必要 且 充 分 条 件 是 : 有 s — & MER 64+1，…, 0; 存在 使 


: 
bu à lit 


i jsl 
是 一 个 定 正 型 ,而 3. (v 0 是 由 次 之 关 傈 逮 地 地 定 闵 出 来 的 ， 


ôn 1l, 0, …0 


p r-n っ の も 


Jp Wd Greed 


因 需 和 引 理 10.7 KIRA, FARE. 
附 記 : 如 果 仅 须 实 数 解 ,而 不 限定 是 正 数 解 , 则 
Dit ti li, ĝo =S, 
el 
PREEN RR. 
引 38 11-3. 如 有 &— 1 IBER 81，…, 04-1 及 8 = 1 適合 引 理 10-8 
的 人 条件, 命 N. = [8 P], RUÉDH-£4 Ni, c. Ne ETAREN TRE. 
中 引 理 簡 護 明 十分 題 然 。 ARRIETARI d KURERER Im 
N 的 條 件 、 


83. di SEE NHA T PAR TE 


信用 X fuh dp V AMOR. ZERRA mola. 又 用 D 代 


x. (4) x 


表 一 和 ,其 中 的 释 数 经 过 一 饶 狗 剩余 系 ，mod 9. 已 有 


S= GON, RYO < 
qj7l qp 
’ Ai A 
A qi- s の ーー N— UN 
Gn n) X, DNO «( qi Nk gi M. 
TT h 1 な A 
ー 7 を ーー を まま ES 1 . 
t ( 9 を ql ) gc qi) E gk SURE qi 2 
8| 理 1L4. S 亦 可 以 改写 或 
= ET 3 Ld, Wwe £i P ont sai passes red 
Gg: 之 p 之 いで (5 の 之 eo(aix*- tas) eo(—a4N4 a, Ny). 
(ag. 21.9}= 
i: 道 一 引 理 是 以 下 的 事实 的 直接 推理 : BR 


GROS qnc. 


I—1,2,,k. 


Ai QÍqi = as 


PET ES NE 建立 以 下 二 数列 的 -~ 一 对 应: G) € 的 原 


定 六 中 所 展 过 的 数列 


g= ly ap = 1 
m (ii) 可 埋 中 所 展 过 的 数列 
Q-—1,23^5, (ucciso 0) 7 1, 1€a «0, 1712, 
iz-GOCEDHETRAHA.ERDUTOTANBUR. 内 篇 
qii eX pt > 
v1 pe 


所 以 得 出 本 引 理 . 


dp Wim) 代表 相 合 式 組 


is 和 


Abe AE NL 
sse DER pa tes a (mod a) (1) 
页 十 十 = 
1m (nm) l l&rv&: 
的 解数 BIRETE 
8| 理 11:5. # (mom) =l, 則 
Wimm) = = Wn) Wm) 
定 義 . 
ao) ss > pr i 1068 ond) eC ae ーー 
Deo 
Es „a =1 
A 
LÀ 
8, = D Ap’), A() 21. 
i-i 
3| 3g 11:6. 
D 
3 (p) = rp tp wn. 
m0 
FE 
1 p p Pi , pi 
W() = A 
Hl Ml ml 1 
sa sleep Ni Ee We -N)- 
1 ^. m. Fame 
z p ev E - Ett r(A E p DET AN. ANO 
1 Je M Ae も AUN — EUN. 
z p d M(E AR T "9 opi D ARN, hNi) + 


之 


+ 40) 
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前 章 问 题 淮 一 步 的 研究 
p I 
LÀ 


-2 oq. A 
z us P’) b 


M n 4(p0 


Bt 9(p = pep), fIIEIESTERESISB. 
B| f 117. 党 > k R ô DB s > 6 ok 时 ,有 


[8,—1! 22K) pc" 


c= [Ie 
3 


d 由 第 一 章 基 本 引 理 選 知 


由 此 
1 t — og 1) i kòp t-o È P Iys glit-an 。 
! AG) | (t — pto ( E47 Y cQ 
所 恰当 > KS. 0, EB, KE so や +& 時 。, 
-ð— 1j S ey S pcm < CHY Ean LUPY pr. 
t=1 


最後 一 個 結論 。 昌 


Hr 
Id 


ate Ge m 
説明 : 由 引 理 11-6 及 11:7, "T 


9,- lim p*p-(p) Wo. 
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EREM WET -l 使 WO) =0, MIRE 20 4. WC) BER 0. 所 
以 9。 三 0 及 ら =0. 具体 地 说 : 如 果 相 合式 〈1) 不可 解 , 則 我 何 所 対 論 的 間 
題 就 無 解答 、 遺 是 一 十分 折 然 的 現象 。 了 屯 是 相 合 可 解 條 件 命名 的 理由 . 引 理 11-7 
NS SgRTST5—RE: 
1 
B[ 811-8. € p> OOK) 時 , 


90,7 0, 


BERR (1) 営 =p 時 常 可 解 . 


D= s = (k — 1)! (4—2)! 2! 


長 1 の . 則 汗 あ > を 時 @ 三 0. d 


po lv, y = py, 8, = max (6,,,8)). 


fr Bio) 代表 下 列 相 合式 组 的 解数 : 


na ARA (mod p’), pty, 


其 中 
1IXyxp, IKLA, — Pxyx«p 779, — 《十 1 委 A<: 
及 
ee 
p eem 
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51 理 11-9. 和合 式 組 
を dapxa oe (mod pl) isa« ko 


| dj 4k | 


p | reve 
Gkls ark | 
[E 01/322 
| Di, fin っ Gk | 8,5775 k-i ÈI 
p | CO i MIN p| Sven ab et A | 
| De, day, ^1 の を | is s dek- n D 


d: IgA HT HE TE A CT ACA A ERUIT 
8138 11-10. E 7228 26, +1, RI 


wg) mp twn. 
連 貫 運用 多 表 可 得 
Wilp) 2 pre 9W,(p). 
9E 假定 我 们 已 经 有 了 
D y =N, (mod P’), (D 
#=l 


LaL, ISKAL: Lyra 9 9, tiers. 


h, = Yu F Bp が に NB 
则 


EI os, p7 979 (mod pH Pic, 


192 O y B ERR 


s 


= tr yiz p a (mdp). {2) 
au) r=} 


azl 


AR RHEA 


N,— = y. 


È yz! za = yc is - (nod pert). (3) 
な 


如 果 (2) ER (3) BARI 


と ha zz N, (mod p/*!) . (4) 
BE 
Lan ] 
beers 
| xoc Xt d 
及 


p | pe NX $ 


BREGBMEXERS (ktts), 相 合 式 組 (3) 式 常 可 解 。 所 以 
Wi(pl**) zm pt Wi(p). 


AERE rond ELT. Bri CI BENLBSESERU: 由 就 Amy, Qnod p7*79), BETA 


E pes pls MET eu MeL 
| 1 
| what |"; ee F {mod p A 
| 9 1 
py. ox | | ons AR] 


此 处 用 了 £20 8, 28. 
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-——— 
引 理 11.11. R> RHR, 並 設営 所 (2024) ) 時 。 
Ti(p28+2eo) -0, 


則 (Ni. c ND ARERR N 的 常数 ， 
dee: 
88: 由 假定 及 引 理 11・10 已 知 ,党 p ぁ QR) EE 时 ， 


9, = lim の の (が の) W) > 


Zim が の (が) (の ) > 


m 
z lim p'q7(pl) pé-5 726-26). y (99269) っ 
2 lim a pé-Qu-i9-29) 一 


i 
= pA 06-28) (1 一 iy" 2o, 
中 ci( 朋 今後 , 0) REN ALE > 0. 
frs -kce83 BJ 


&»51-2Qpygt7*. 


do» 通 合 GO) e o GO), BM > a 
X p> CORY, 
OS 1— i 
KDA 


9,26. 
pris 


篇 之 ,可 知 


G(N4, Ni) 2 (o) 0€ a. 
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E 
E 
E 
ab 


BEERE, 
今 再 進一 歩 討論 使 
を 11 21 
的 休 件 . 
8| 理 11-12. S p» ko (UE p. MWSL 
ES 相合 式 组 
xi 1) Haktan (kal Re Bàn TN, (mod 5), 1p, 


xpdoxicox bot oxaqzms (mod p) 


常 有 解 在 0 Xx. p 中. KIM r É 


pde ms. 


所 以 得 出 本 引 理 ， 
引 理 11.13， 党 了 > 2 及 p> RC9O/6C90 了 时 ,相合 式 缉 


xi toeo Har EN, (mod p), plx, 1 & v & 1, 


有 解 . 
d: 过 相合 式 的 根 的 组 数 M MRE 


0146 S s 
SA 3 (£ enlastt b o t «x)) er 一 (Mg キー gg) 、 


Á 
P as! aml xcd 


» s 天 一 上 p: 
» | ej (Gu xt os a | : 


a i xs 
M — pk eus > ーー 
| を | E p qj=! 


asl 


a 
[] 


HE * 乃 表示 p 不 能 同时 整除 所 有 的 a. € 由 第 一 章 $3 公式 (2) 及 G) 得 出 


1 1 2 p p ょ ー1 : f ] 24 
Mp la qp X | Ertand| < 


appo ami al 
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< d (piaja kl p> E 
に jr が ーー9 で 24) 
くど で 。 
HERRIE po KUONO 之 下 。 因此 得 出 
4 タデ ーー( ア ーー3) 1・ 


此 部 本 引 理 . 
8| 11-14. d 3E Æ p> だ 6-476-26 時 、 則 


Wap) zl. 


R: 由 引 理 11-18,26 22» 24, p> を 66-20 有 ,相合 式 租 


xptoedapmN,—-q—2'——k, 1«v€h, 
常 有 解 . 由 此 得 出 本 引 理 . 


Mit: 本 委 所 論 的 結果 十分 粗 略 , 大 有 更 進 一 歩 的 可能 . 


$ 4. 
引 $8 11-15. 命 
Qv—19XnX20, l1&v»€k. 
HIRR x1，,，…, x 中 ,使 
xbox IKASK, 


各 在 其 «O7 KALA) 的 隔 间 中 的 硼 数 «1. 
道 引 理 的 证 明 如 同 引 理 5・1 的 護 明 不要 経 過 任 何 基本 . 上 前 改 箕 、 
引 理 11・16. 命 Re EB 


I 0 堆 e — X "m HB 


2 k C 0k 
Ej- D Èe, r«s«k, 0) 
sl el i 4 
(2i DP ty S i poc, Q) 


的 整数 解 的 租 数 。 RU 


R, s pQO-uüet)a-d-9*) . 
39: 由 OD 及 (2) RE 
4 E 
Dh- D i eM, IAS. 
=! [E 


HEEN xí G — 1,75. 40, 


| m 名 
各 在 长 是 
Q(p*à-3), Q(pu-nü-9) ,..., OPU) (3) 
的 珊 间 中 把 《3) MARDA 
(er ER i m PE) = opie) 
侦 租 ,而 每 一 组 是 由 长 篇 


OP , OP „=, O(P), O(1) 


的 陋 间 所 吉成 的 。 由 引 理 11-15 OR 8 =P), HAB xnt1 X £O KAR 
KPID, 央 此 x Aon G51, k) 的 组 数 是 


< phe, 
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PEEM x x Oi«kolxi«l—U 及 xis), H 
(1) AR (2) 可 知 


: k 
n £-1 
I 2 x5 yw ET 
: il 


H i—i 


P 


各 在 长 是 
O(P- Q(ru-n (=a) ON O(pt-9!) 


RBS. dit 


A SE Y i - Eg ait 
C Jp o. TENT es D) ーO(P-1M+ り ) (にゅ に 
pée-og-nf7 o pak-zyd-2)7? 1 


ARIA 11:35 ( 取 O = P0797) 可 知 x, (iA) 的 组 数 是 
O(pik-Mexmasaf7!y e 
内 此 ,对 已 定 的 mw x, (TS で を LEIS 1), x, 及 ru KIRE 
Q(Ppesciieem aca!) 
PEVA Gi 式 受 (2) 式 限 制 的 解数 
る pOk- Mert eoe Uo) a 


一 PR-H) i- (am 


8 5. 


So = x ee + … 十 a), 


n&2P 


Sa ( 77m) = 23 e(au n5 rmn), 


-DPI 7 e, pti! 


此 不 1 VI ELI 
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引 理 11-17. =+ 


ぁ log (60 a log k) jr 
—log (1 一 の 
Ri 


1 1 多 k 
iss Sl” S, |? das s da, & Pres 0- 79 BD, 
f o LE I I L 5 x 


j= 


证 : 如 定理 16 或 明 中 的 方法 来 分 割 积 仆 的 范围， HS k l, BVA 


| LS, iZ da e day & PYRE) , 
之 | ^ f | So 1 dag > da 
(一 如 定 理 16 中 之 所 篇 )。 因此 


2 
day "dal & 


max 
a 


k 
TEILS. | "x zje IE Sa |” dos = da & 


« pOu-u-on.pu-MQen.- peenja-ü-e"p-HBQtrü, 


LUATE $3 中 的 2, BAE EE 


ti zg E -— 
SQ« Pi, 4 "PG 
HAIE 11-16, 
n 大 2 
[pisi ILE s | de = dai < 
Ej 121 1=1 
1 $e 
« pron [ -f Il Is] a a da & 
U Errare! 


を pu-rasQg-Wuenqa-goan g prez? -i-a =}ġił+ 1} , 
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此 号 用 了 
Ekk +D (Ea? «22. 
引 理 10-17 CLE ST. 
$.6. 
当 应 地 完 闵 


NIC NL a) = D elap t oo ap), 


agr 


Falae a) = x AA 


la Drm lepeza] 


1<i<k 1<i<n PIECE 
LENA: 
yz I [si= ` (MA Ni) e(N as エー Nia) " 
pond 


JUR で UN …、 ND 是 下 列 方 程 组 的 解 的 组 数 


yl 


を k 
> EEN, 1SA<k, 
j=l j=! 


Qi DP K pi, p, « 2i PUY, 1 & p, <2kP, 


JE 2k P = N}. 


3] Æ 11-18. 


b pusren- Qa Mt) ら (Ne, t N) 
T (Niso N) = REGES an a 


a E * X E K 


mot 


此 不 
b= E, -e { (fier os vix) a) 
T Ì t (yk i e b yix) 2 x 
^ (- な MES ne n n)! dyg s dy,. 
mS 我 们 有 


1 i n 4 
生生 人 lil IL*; e(— Noa, 一 "ーー Ni a) dag o day. 


1=1 anl 


如 定理 17 拘 護 明 方 法 玉 分 割 積分 範 園 . 由 引 理 10-8 已 知 
» k i 
fef | $$ Il*5 | da da を 
» ES ; 


1 1 E] 大 
K pa f. fi す 。 H ] Yu |? dag --- da; « 


=l aed 


LEE: 
に 3 re-a f -f | So!” FE T] | Sa |? dar = da る 
v U 


r=1 gud 


る preulg-ü-9^-H&e) poa, 


-- 如 定理 17 RREN, TRE 
& 

b3 f (y Il; e(— Nra 一 ツー Nja) de: de, = 
* ou m 


= b, GEN) Pieter iden feu «o (del), 


zai 


Meman- eyan 


"a - / fi ii 
る ーー -f Cem tem menn) "x 
Fa Jy E 
Es n H 
«Tr Cf s sCyusx* d i-i) x 
s E t 


N 3 
x :(- (ah We verom 


EASI rf HAER EAIA E, EUR ARIS PTS AERE. 


其 他 的 精 果 


8 I. 
AGE edi AR eR HR ER Vig B6 A EE ur PL FEBIDPSH SC BHBGRT A 1f 
獲得 或 解決 的 . ERRAR AERE TDA T A RSGRE : 
3) 人 包 合 概念 “ 稳 平 一 切 ”或 “具有 正 密 素 ”的 间 题 : 
6) 由 下 询 的 假 屋 而 引 尊 出 来 的 膨 题 : 印 兰 钴 任何 一 个 预定 的 束 数 NC> 0)， 
必 有 一 整数 A 存在 , 使 二 次 多項式 


x—x4d4A4 


当 *= 0，1 …，AN BEDGRÉEU: 
») ”把 第 十 章 的 问题 推广 吉 者 干 不 同 多 项 式 之 和 同时 表示 闪 个 数 的 间 题 ; 
T) BnLEUFRGSERISEO SUB KIHEI: 


方 程 組 


attoo takan CO dot Xeno PXf&b6l&syrsSDP, 


Let) 


有 elk P? Qog P) ARAR. 
FARENE ER REEE $6 中 論 流 之 . 


celi} 


82. 
HEM 是 不 同 的 自然 数 所 成 的 集合 ，M GO 是 其 中 不 超过 x 的 元 来 的 销 
B. UREN 是 集合 M 的 一 个 分 集合 ,而 NO) 是 € PREG x ARR 
的 个 数 . 如 果 
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[EET 
URR: NEFRET N 的 所 有 的 元 未. 特别 是 ， 如 果 €t 是 由 所 有 的 
三 Mamod4) 药 正 禾 数 所 组 成 的 ,我 们 就 简 带 地 喜 : 9€ ETA T- -t= moda) 
HRR. 
PENEN 


lim MG) zal, 


Tn 


RHR: M HofukütXI EAE. 
üt AGO 胡 示 泪 足 下 列 休 件 的 最 小 正 整数 = 見 ル 可 表 示 成 : ERKE 次 
态 的 和 的 形状 的 整数 所 成 的 集合 侈 平 包含 一 切 三 “mod K) WERB, E K 


包 在 第 八 章 中 定義 、 RREA 
A(1)—2, A(2)=3. A(3)&5, k(4)&8, A()s13, &(6)20, 4(7) «28 


A 
Alk Sk AmA, 


EE m 具有 第 万 章 $1 的 意義 . 
以 GO 代表 s IB k REIZE RU so 的 定義 基 


&s|2|s!«[s]sl7| z8 


| 
| 
| 
| 


"DBE ZEE bem 
———————— 


[Ua 
hic fip) (p: KE) 


TERM RA fe AH ERT EAE. 


MONE: 


 -— — i 
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83. .— fe f ux (0g DE x» 
PEHEE EE NOS 0)， 必 有 - -整数 4 存在 使 
ダー テー エガ 
当 r—0,1,-, N 时 玫 示 素数 。 以 下 的 数据 支持 了 壮 一 假设 的 凌 确 性 : X 
*ー0。1。…、40 EF 
x 一 x 十 -1 
代表 素数 ， X 
T19421， 2ー ェ 27941。 x! — x + 72491 
都 代表 豊富 的 来 沖 (最後 一 個 由 *=0 44 r= 11000 都 代表 来 数 )*. 
換 一 種 説明 的 方 法 : 有 N + 1 个 方程 ，N + 2 RURAR pa O m 
XN») ERA 
ml- mdp DSSA, 
TA WERB .1、 剧 得 
n?—msp,— po l&msvN, 
即 得 -方程 粗 其 中 及 个 方程 及 M+1 个 素数 未 知 数 . 把关 一 问题 提高 到 
更 一 般 性 : 就 是 求解 -- 租 NM 个 联 立 方程 其 中 有 “N+1 个 素数 未 知 数 的 问题 : 


Nt 


$unch, PIX. (1) 


i=1 


当然 归 过 问题 有 解 必需 要 有 “ 正 可 解 休 件 ”和 “ 相 含 可 解 休 件 ”但 在 今天 肖 
- -问题 的 解答 逮 在 数学 家 的 能 力 之 外 :而 我 从 所 可 能 需 力 者 在 证 明 : BFN 
前 適合 相 合 可 解 條 件 的 5，(1) 式 可 解 . 


* Beeger, N. G W. H., Report on some calculations of pime numbers, Aree. drech. Wiskde, 
20 (1939), 40—50. 
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伯方 程 組 


D と ぁ テル 。 ISIN, 


在 正 可 解 及 相合 可 和 解 嵌 件 下 对 所 有 的 充分 大 的 2 是 可 解 的 ， 
最 合谋 出 本 问题 中 所 包 有 的 若干 有 趣 的 特 园 : 
D 而 特 拔 墨 问题 : 方程 
pit pR 
当 z > 1 RENAE,  GOREEDPLE—RATSERJBEEH N = 上 时 的 特别 )， 
ID Lux PEDE: 
あー あめ デス 
ET I) 
Hp HARRE: 方 程 組 
Pi i E e P= + 


HARRAH. OX 
Bu かー か ご 2 


TRAM). 
84. $ AF- 2; OH 9] BEP IU En] RR 
fr (aG n 00) (1 RRM, 8 EUR s BEMER, 


HAE IIIS RECESSU EER 


jn ØD +e + fule) Ny, 


dri Gp + m fa Cp) = Ng. 


ii —NUPEIRIIEESETAONE, 如 果 我 们 假定 的 广 数 是 受 园 的 ， 旭 ;是 相 常 大 
Wi. 一 般 发 来 ,第 上 用 第 上 - 章 的 方 法 可 用 . 但 須 引 進 以 下 前 不等式 : 


| , Ms 
f fiee elda = da< «(T [^ fer da, das) r 
? n 5 


v- 


85. -W t H AM E 
I: eR 
xc xen 一 并 二 十 yD)， li ly, 


Tet peu 


的 毅 肖 解 的 細 角 < ci(R) P dog 
E-E RE A メー1 時 分 順 然 。 党 メニ 2 时 ,已 在 第 四 童 中 
AWO CES DJ). € (RO MRGLE- MERRNIM. RAER, H 
本 青 中 一 切 的 定理 都 可 以 改善 ， 例如 : BRUANODANAE ;> ER t DE 
WOR. EEEE RRE EEEE AREL EAS HATIR B AEH. 
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AEN o M te LH RO RR 

D PARKRA REAR s ARKI k KERTH 如 
F > 2 klog&. 

UID 所 丰 的 充分 大 的 整数 可 以 表 成 一 个 索 数 及 个 整数 的 下 次 方 之 和 ,如 
Rome f k log k. 

n) 所有 的 充分 大 的 整 敷 可以 表 成 s AR ERBA PI CRUSEECAT ROSE 
方 的 和 ;如 果 s> s~ 3 Rlog kK. T 

WS 1D ROI) MENHEAR RE sh TERE 05 - -制造 性 的 方法 ， 
見 BrHoOrDaAOB。 MeToa TrpHronoMeTpnuecKkHX CYMM B Teopni unce, 
Tpyów Mamen. uuemumyma ux. B. A. Cmexaosa, T. 23, cep. 1—109, 特別 
是 其 中 的 第 四 章 . 
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